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i dogdete FotegeTote Tegt s Tadetezete b o gt o
v.
Fobannis Bernoulliz,

Inventa de Appropinqua-

tionibys promtis ad metiendas figuras per Motus Repentis
confiderationcm exhibicis.

Ex Epiftola ad G.G. Leibnitium, Bafilea

15. Januar. 1707,

It Eflipfis data ABDE [ Fig. 39.7 cujus axes conjugati Fig9
AD & BE; Fac igitur aliam Ellipfin datz zqualem
NPMQ_rangantque primo duz ille Ellipfes fe mutuo
in verticibus conjugatis A, & P; ita nempe,ut in dire-

Qum cadat axis major AD eum minori P Q. Hocin
pofitarcpar P MCLI:Z,ho; eft, moveatur motu parallelo
13

fuper
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fuper immobili AB D E, feu ita, utre&a aliqua in mobili {umtz
velut M N, fibi femper mancat Parallela y{ervato interim {emper
contaétn mutuo Ellipfiam ; quo fiet, uc Ellipfis PM QN transk-
. ratar poft primum circumlationss quadraatem in fitum P1 Mt
- Qi NI, poft fecundumin P2 M2 Q2 N .poft tertium in P3-M3
Q3 N3 & poft quartum redeat in primum PMQN atque in-
. terim vertices quatior A, B, D, E, fuccesfive excipicnt fuosre(pe-
Give conjugatos P, N, Q,M, Hoc motu, punéum quodvisin
lano curve repentisex. gr. centrum O, de {ctibet curvam OGO,
HO2 10: KO quz fecundum ea quaz demonttravi in- A&is
Lipfienfibus, erit dupla curva Elliptice ABDE; adeoque illius
dimidia O G H Oz eritzqualis propofitz curva Elliptice. Quod
fi magis defideretur, ut integra defcripra Ellipfi datz (it zqwa-
lis, oportct prius affumereloco Ellipfis datz aliam Ellipfin fimi-
lern, habentem axes conjugatos datorum dimidios , ma enim
ambaz Elipfes ABDE &PMQN fimul fumptz 2quant propo-
fitam, hu'cque adeo zqualis erit integra curva defcripta GHIK.
Habemus ergo conftru@ionem per motum continuum certe non
minus Geometricam quam ea eft,qua per motum continuum de-
fcribitur circalus.  Quod fi petatur zquatio Algebraica pro de-
terminanda natura curvz, ejusque punéis inveniendis ; etiam
hoc preftabitar : Sit igitur Semiaxis major AC = 4 {emiaxis
sainor BC ==, abfcifla indererminata in Ellipfi CR = x, adco-
que applicata ineadem RS = 4V [ 4g --xx ] 14, = [ brevitatis
atia ) by 4, ex his fiant coordinate CT, TF hac conditione,
utabfoffa CTfit=—1x + (63 x: ¥V (a*yy+b* xx)) &ordina-
taTE =6 (y-a)+ (0y:V(@py+b*xx)) dico,curvam hoc
modo detesminatam fore quzfitam , nempe illam ipfam quz
per motum repentem pun&i O fuit-delineata - Notetur hic obi-
ter,punca F &S ita fibi refpondere, utubi O prorepfit in F, mu-
taus Ellipfium conta@us tunc {emper celebretur in S, quz omnid
-demonftratu funt facilia. '
Sed ad aliud nunc progredior, quod moneri alicujus operz
. pretium duco. Idque hochuod hec mea methodus transfor-
mandi curvas, fimul doceat lineas Ellipticas, caterasque Ellipu-
carum formam habentes, immo omnes curvas, comprehendc-

re intra limites pro arbitrio coar@andos duorum circulorumr;
quoml
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quorum unus majorem, alter minorem circumferentiam habeat
quam data curva Elliptica, quod, quantum ufum h.bere posfic,
i praxi pater; licet tale quid nemo hucusque preftiterit, nemo
ertm hocusque, fine {erie in terminis finitts & geometricis, redu-
xit ex. gr. Ellipfin ordinariam intra duas circumferentias circu-
lares, qua vel tantum centefima nedum millefima vel minori ad.
hucfui parte altera alteram excedat. Hoc tameneft, quod mea
methodus feliciter exequitur.

Manifeftum eft, Curvam rependo defcriptam qua Ellipfi -
qualis, habere quatuor fua pun&a cardinaia O, 01,02,0:,
zqualiter diftantia a centro C, fed & demonftrare poflum, intra
quatuor ifta pun@a dari quatuor alia exa&e intermedia GH I K,
itidem 2qualiter diftantia 4 centro C, fed hocdifcrimine,quod il -
lorum intervalla a centro C fint minimra, horum vero maxima;
id quod curve noftrz peculiarem hanc formam coaciliat, ut
nempe habeat quatuor gibbos valde quidem obtufos in G, H,
LK, alternatim protuberantes inter quatuor punéta cardinalia O,
01,02,03, ubi curva quatuor velur compresfioncs patitur :
unde clarum eft, circulos duos ex centro C & radiis CO, CG de-
{criptos tangere curvam in quatuor pun&is , & unum quidem in-
ternein O, O, 02,03. & alcerum externé in G, H, LK, adcoque
illum, tanquam infcriptum, minorem efle curva, hunc vero tan-
quam circum(criptum,eidem efie majorem. Eft autem radius in-
feripti CO.= CA 4+~ (B =4+ 4 & radium circumfcripti CG
mvenio = AB y 2=y (242+26b). Hinc ergo concludo,cur-
v2m OGO, HO2 103 KO, hoceft Ellipfin, cujus axes conju-
gau {unt 44 & 44 nempe duplo majores quam AD & BE, cfic
majorem, quam ambitum-circuli cujus radivs -+~ b, fed mino-
rom quam alium cujus radius v 242+ 246 1. Sumamusexem -
plum hujus adje&e figurz, ubi tali Ellipfi fum ufus, in qua femi-
ax¢s conjun&ti AC & BC, funtut § & 4 ; unde radius circuli mi-
noris erity vel y 81, & radius Circuli ma'eris erit v §2; affero
igrtar, longitudinem Ellipfeos, cujus femiaxes cenjugati habent
partes 10 & g effe inter duas circumferentias circulares radio-
rumvgy &vgs qui numeri fibi propius accedunt quam hira-
uonales ¢ & 9+ hoc eft, quam 162 & 163 ideoque minora ma-~
101 munus differt quam cestefimafexagefima fecunda fui p:;l;tc-.
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H.c occafione memini, me legere apnd nonnullos Pra&icos
quod pro comparandis perimetris Ellipfigm cumn dircularibus,ju-
beant deferibere circulum, radio 2quali medio Arithmetico inter
femiaxes conjugatos Ellipfis propofite, cui aflerunt zqualem fore
circuitum circuli ita deferipd.  Revera hie circulus cujus civcaf-
tum haud dubie ex fola fenfuum zftimadone zqualem judicant
linez Elliptice , eft ipfistiinus minor ex limitibus 4 me hic asfi-
gnatis ; Sed cumilii eum non nifi circiter zqualem eftiment, in-
certi tamen,utcum rem accurarg fumendo fit jufle major aut mi-
nor ; ego ra veritatem [cientifice affecutus, oftendi, nonnhil
jufto minorem efle,{ed hac de tim‘tbus primis  Nunc limites fe-
cundos multo quawm primi propinquiorcs, & poftea tertios pro-
pinquiorcs adhuc, & ita porro invenjo, hac ratione. Finge fcili-
cet curvam noftram prima operations fnventam G HIK, fe ipfam
obrepere, & ita quidem, ut ab initio vertex gibbofitatis G tangat
verticem compresfitatis O, hoc eftut refta longisfima GC in cur-
va mobili cadat indire@um cum re&a brevisiima GC in curva
immobili, plane ut faGum ef} inipfa Eliipfi, ubi ab inido verti-
ces conjugati A & P (qui (ane pihil aliud funt quam id quod
ibi voco vertices gt’béfmti: & compresfiratis) fo tangunt, &
maxima minimaque diftanda AC, PO in direGum ponuntur;
Hoc intelle&o,levi attentione adhibita percipitur, fecundo hoc
otu reptitio, centrum C. curva mobilis, vel quodvis aliud ejus
plani,defcribere curvam novam 07 -gibbam, hoc eft,qua habe-
bit o&o gibbos tantillulum prominentes alternatim inter totidem
comprefluras , & quorum vertices 0&o zqualiter 4 centro difta-
bunt ; carvamque ipfam o@igibbam longitudine duplam efle
curve generantis quadrigibba , uti hac ipfa dupla eft Ellipticz ex
qua fuit generata. Arrcndas igitur admirabilem generationem
harum curvarum: Ellipfis, quz reapfe eft curva bi-gibbagenerat
fui duplam quadrigibbam, quadrigibba producit duplam octi-
gibbam , & ha¢fimili motu & conditone etiam fui duplam gi-
gnet fedeci-gibbam, &ita porro in infinitum. Sed quemadmo-
dum curya quadrigibba propius ad rotunditatem circuli acce-
dit quam bigibba feuEllipfis, ita quoque o&igibba quim qua-
drigibba, & ita porro; adinflar polygonogum,qua, quo plures
habent angulos, €9 magis circulo asfymilantur , inagno zgitfnc_n
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difcrimine ratione appropinquationis, nam per multiplicat(o-
nem angulorum in Polygonis din multamque procededum
eftantequam pervenjatur ad limites 3 Ludolpho van Collen
conftitutos,fed curve noftre multigibbe incredibili adeo cele-
ritate ad circulum convergunt, ut, quemadmodam cx indic’is
qutbusdam mihi patet, inftitutis quinque operatio -ibus, jam
perveniatur ad Lm tes Ludolphinis arQiores, reperta nempe
curva tantum 64 gibborum ; ciim Archimedi opus fuerit Po-
lygono 96.angulorum,ad rationem fuam 7 ad 2. d:ameui ad
circumferentiam inycniendam,que tamen 4 vera multum adeo
adhuc abludit. Veritatem hujus, aliquo modo percipies, ¢x li-
mutibus nunc tradendis quos mihi fuppeditavit curva oigil ba,
Hos, ut inveniam, facile colligere eft,ex ante d'Gis, necefle fle,
ut queram illius curve diftantias 4 centro , maximam & mini-
mam; ¢irculus enim radio maximi intervalli defcriptus tan-
getcurvam extgrius in o&o pundis, & erit per confequens lon-
gitudine major quam curva; Scdcirculus defcriptus radio mi-
nimi intervalli tanget curvam interius in oo punéis , adco<
RUC longitudine minor erit quam curva  Quantum ad di-
antiam minimam, invenitur facile, eft enim zqualis fummna
diftantiarum minima & maximz curvz quadrigibbz genitri-
cis quod perfe patet: fed quod fpe@at ad diftantiam maxi-
mam, demonftrare poffum, quod fic fila zqualis perpendica’a-
11 CZbis fumptz, que demittipur ex centro C inrectam VX,
tangentem curvam quadrigibbam goneratricom i .Y qua tan-
gens 1ju_ppor\it:ur facere cum CO & CG prologatis . basin tri-
anguliisofcelis VCX: & qu'dem pari modo,d.ftantd minima
& maxime in fequentibus curvis multigibbis ‘nveninntur, fem-
per emim diftantia minima zquatyr diftgntiis duabus, minima
& maximz fimul fumds in precedente multigibba generatrice :
& diftant'a maxima 2qualis eft altitudini bis fumtz trianguli
1sofcelis formati per prolongationem diftantiarum pracedenti-
UM maximz & minima, usq; ad tangentem tanquam bafin ejus
;?Sa(: %&i’f" hoc generali fundamento,fi nunc lubeat eruere limi-
dom prim({))s’ {c%uos nempe {uppeditat curva o&igibba, adverten-
ibba dun ¢lt, cum octigibba fit dupla quadrigibba,& quadri-
§100a dupla bigibba feu kllipfeos; fore curvam o&igibbam lon-
Z gitu-
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gitudine quradruplam Ellipfeos,adeoq; , ut illa fiat zqualis E'lipfi
propafitz,affumendam effe pro prima generatrice aliam Eli-
pfin fimilem, cujus axes conjugati fint fubquadrupli conjuga-
rorum propofite. Sint igitur iterum (ut ante ) axes conjugati
Ellipfeos propofitz 44 & 44,adeoque nunc AD =4 & BE =4
inveni pro fimilibus fecundis , nempe radinm circuli curva
otigibbz infcripti = a4 b +—v (242 + 2656),: 2 , & radium
circwli eidem circumfcripti = £ V (244 4 266+ (24— bb)
V2)+1 ¢(2aa+=2bb—(aa—bb) ¥ 2)vel quod tantundem
et V(aa-+—bb+1 ¢ (24* +12asbb+26*)). Ut applica-
tionem faciamus ad exemplum noftrum , ubi femiaxes conju-
Ezd Ellipfis propofitz funt partium 10 & 8, hoc eft,ubie =5 &

==4; invenietur pro radio circuli minoris 9+ vg2,: 2, & pro
radio circuli majoris v(41+=} V 6562), qui numeri fibi ma~
§is appropinquant quam hi rationales 92~ & 9221 ere-

14000
nim g & eantillulo minor quam g+~ V82,2, & 9221 tantl-
ulo major quam V' (414~} v 6562]  Atqui numeri 9% &

9221 paulo adhuc propius accedunt ad rationem aquali-

tatis quam hinumeri integri 36562 & 36563 ; ergo,dpotio_
ri,ratio inter limites inventos g-f<¥g2,:2, & V (4i+1v
6562) magis convergit ad ratjonem aqualitatis , quam quz
eft inter 36562 & 36563. Determinavi igitur hac fecunda ope-
ratione,duas circumferentias circulares , unam propofitd Ellipfi
majorem; alteram eidem Ellipfi minorem, quz tamen cir-
cumferentiz tam parum ab zqualitate recedunt , ut in plus-
quam triginta fex millibus partium, ne quidem parte unicadfe
differant: Nunc quxfo perpende,fi limites primos,162 & 163.
excipiant ftadm limites fecundi, enormi adeo modo fibi pro-
pinquiorcs, quid fieret {i inflitueremus nunc tertiam operatio-
nem, poftea quartam, imo & quintam: haud dubitatis, cre-
do, de o quog dixi,paucis iftis opetationibus,poffe pro Eilipfi-
bus cozquandis perimetris circulorum, perveniri ad lim_tes:an=
guftiores, quam quos Ludolphus mulds concatenatis operatio-
nibus invenit pro ipfo circulo re&ificando : Fateor equidem,
ulteriores operationes noftras nonnihil difficites & longas eva-
dere propter complicationem fignorum radicaliun, quz in;x-

prestio-




oo £X

presfionibus limitum magis magisque coacervantur , fed qui
hifce deleGtatur, opera pretium faceret, fiinquireret,num qui
certd lege limites progrediantur, quo cafu, fine calculo pro lu-
bitu continuari poffent, uti certe jam faCtum eft, pro definien-
de limite minori, quippe qui,ut fupra monui, femper eft 2qua~
lis medio Arithmetico inter limites precedentes : modd nunc
parifacilitate limes major ex prazcedentibus erui poffet,haberc-
mus quod volumus. Interim,quamvis nondum id laboris mihi
dederim, ut inftitata tertia operatione tertium limitem majo-
rem definierim, poteft tamen ,conferendo tertium limitem mi=
norem, qui tam facile invenitur, cum precedente fecundo ma-
jori, perveniri ad rationem magis zqualitati accedentem, quam
quz habetur, ex utréque limite fecundo. Ita inprafenti exems
plo, ubi limites fecundi 9+ Y 82,:2 & ¢ [41+~+Y 6562] quo-
ram ratio continetur intra 36561 ad 36563, nunc habebit
pro limite minori 9'!':‘1_8“-; "(41 += 1V 6562) & proma-~

jori V(414 1Y 6562 ) hoslimites reperio contineri intrater-
eninos hujus ratonis 56717. ad 56718 quos vides una tan-
tum unitate differre.  Ellipfis igitur noftra , cujus axes conju-:
gati funt ut 5. ad 4, €d jam proximitatis ad perimetrym circult
redula eft, ut exhiberi posfint dux circumferentiz circulares
una Ellipfi major, altera eddem miner, qu tamen in plusquam
?uinquaginta fex millibus partium, ne und quidem 4 fe dif-
crunt,

Inferipram fineam circumfcriptd cffc minorem certum eft,
6um linez funt ad easdem partes cave. Dubitabit autem for-
tafle aliquis. an cales fine he multigibbe ; fed tales efle, manifefté
tnfertur ex conftrutione earum ipfa per motum repeutem. Et
micum videri non debet, cum circulus lineam ad easdem partes
cavam ia pluribus punéis tange. posfit, quod reta non poreft.

Z 2 Excer-
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Excerptum primum; ex Epiftola
tefponforia

G. G. Leibustiz ad F . Bernoullium,

Dat4 Berolini 1. Febr. 1707.

Ogiravi inter {cribendum, an tua per circulum appro-
pinquandi ad curvam Ellipfeos Methodus applicari
Fig.40 appropinquationi re&e ad circuli circumferendam
posfit , adhibendo eurvam Ellipfiformem , qua in
re@tam extendi poteft. Sit linea Epicycloidalis A B CDE [Fig.
40.] deferipta revolutione circuli cujusdam mobilis, fuper cir-
culo immobili A BF. Sit B D, chorda maxima in dicta Epicy-
cloidali, per quam abftindetur fegmentum BCD: huic ad-
jungatur alind, per omnia congruum B KD, & ita formabitur
linca Ellipfiformis BCDKB, re&ificabilis per Geometriam
ordinariam, talem enim affumtam fuppono, cujus & punta
per Geometriam communem definiri poffunt  Hzc raGetur
per motum repentem ut Ellipfis, & habebimus turvas ei 2quales
vel ad eam inratione data, quaz ad circulum in infibitum acce-
dent ; adeoque lineam re@ificabilem quousque libebit,admo-
veado ad circularem , vicisfim circumferent:am circuli magis
magisque admovebimus menfurationi fen Rectz.

Excerptum fecundum, ex Fpiftola

F. Bernoullis 04 G.G. Leibnitium,

Bafilca 23. Martii 170 7.

. Uzlibet linea re@ificabilis huic fini infervire poteft,
Fig.q eeli Ell:pfeos formam non habeat. Sitenim(kig41)
BA arcus curvz cujuscunque cx. gr. Parabolx‘}ad;

s ali

jungatur ad B, verfus partem alteram, arcu s
pri
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per omnia fimilis & zqualis BD, ita quidem, utin B (quanquam
nec hoc abfolute fit neceflarium ) habeant communem tan-
gentem, hoc eft, ut forment curvaturam continuam : jam
duobus iftis arcubus BA, BD, adaptentur duo alii pror{us fi-
miles & zquales EA, ED ; ut hincoriatur figura clanfa Ellipfi-
formis BA ED, cujus tota circumferentia Zquatur arcui BA
quater fumto , neque obftat quodin A & D arcus in angulos
cotant, non vero, ut in B & E, abeant in curvam continuam,
Jamfihuic figureB AE D, alia per rotum congruensPN QM
admoveatur & altera alteram obrepar ur in Ellipfi ; deferi-
bet pundum O curvam quampiam quadrigibbam, que erit
arcus B A o8upla, hzc quadrigibba poftea mutabitur in ot
gibbam,& ita porro &c. Fateor equidem,curvas iftas multigib-
bas noneffe uniformis naturz, ut funt ill2 quz generantur ex
Ellipfibus , conflant enim ex arcubus diverfis, qui tamen 10
continuam ubique abeunt curvitatem , & hoc jam fufficit, pro
approximatione ad Circulum : apparet itaque, quomodo hunc
Parabolz arcus, & qua ab eo dependet,area Hyperbole per cir-
culum quantumvis prope menfurari posfit, quod fanc hadte-
nus nemo feliciter executus eft ; hac enim methodo, intra pau-
cas horas pro illis ar@iores limites invenirentur, quam quos
mifi proFll.pfibss.  Intorim, ut & hoe moneam , non neceffe
ot ut arcus EAquater fumatur ad formandam figuram clag-
fgrn Ellipfiformem BAED, nifi eam omnino ad integram
arcamferentdam reducere velimus, Nam quilibet arcus fo-
lus cujusvis curve per obreptionem fubrontrariam continuo
repetitam in infinftum tandem abig, faltem in arcum circulis
Yoco anem obrepssonem fuicontrarivm, quando arcus ali-
quis {¢ ipfum obrepit inverse,, hoc eft, quando in reptionis ini-
U0 extremitates oppofite fe mutud tangunt ; hoc enim modo,
arcus propofitus, per reptionem primam mutabitar in alium
ejusdem, ut voco,, amplitad'nis, fed qui conflabit ex duobus
i;;“g“;ﬁ?:fs: & equal bus, qui, i nunc porro Jubcontta~
bus fimilib, i, epant, orietur arcus conftans quatuor arcu-
circalatis thani 2‘1“1:;'{’&!8 ;" adeoque ad rotnditatem arcus
war.am for. f $ accedens; per obreptionem tertiam fubcon=
Hal. abimus arcumhab ntem arcus o&o fimiles &x-

Z3 quales,
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quales, & fic magis ac magis ad ipfum arcum circuli, ¢jusdem
cum przcedentibus fingulis amplitudinis, perveniemus.  Hoc
unicum adhkuc addam, pro applicanda methodo ad re&tz ap-
propinquationem ad circulum; fumi poffe Ellipfin , cujus axis
minor fit indefinitz parve longitudinis, quz utique nihilaliud
erit quam linea re®a duplicata.  Hanc fi more Ellipfium pew
reptionem moveas , habebis loco curva quadrigibba quatuor
latera quadrad : poftea loco otigibba ambitum octogoni,
Xta fcilicet Ellipfi abennte in re@am lineam, Curve multigibba
quoque abeunt inPolygona regularia, & hzc tandem in cire
culum, Id quod mihi fippeditavit modum hunc facilem exhi-
bendi per conftru@ionem continud & celeriter appropinquan-
tem, arcum circuli zqualem linez re@a datz. Efto (Fig 4:)
datarefta B G perpendicularis ad aliam regtam A C. Ducatur
ad arbitrium re@aBA & angulo A fiat zqualis angulus ABC,
ut habeatur triangnlum ifofceles BCA.  Jam ducatur per-
pendicularis CD in AB & ipfi CD capiatur zqualis CL; jun-
gatur DL, in quam agatur perpendicularis CE, cui zqualis
abfcindatur CM. Jungatur EM & ducatur perpendicularis CF,
hocque continuetur in infinitum ; & fir CR illarum perpendi-
cularium ulima: dico,arcum circuli RS radio CR defcriprum,
fore zqualem re&z propofite BG., Quanquam poftca vide-
rim pun&a B, D, E, F &c. effc in quadrarice Dinoﬁra:u, q‘{OQ
quidem facile demonftrari poteft, adeoque, hoc nomine nihil
novi me preflitiffe , quatenus diu jam cognitum cf}, rectifica-
tionem circuli dependere, 4 determinatione imf:r{é&xoms qua-~
dratricis & cjus diametri. In co tamen aliquid fingulare hic
faum eft, quod hic pun&a in quadratrice D, E, F &c.0oper-
pendicularitatem CD, CE, CF &c certius defignentur, adeo-
que pun&um ultimum R multd accuratius determinetur, quam
per modum vulgarem, quo, propter fe&iones magis maglsque
obliquas,pun@a in quadratrice tandem valde incerta evadunt,
Catcrum vero, quicquid de eo fit, elegans mihi videgur & mi-
nimé contemnendum , quod hqc, ab aliis jam quidem inven-
tum & ut Gogulare quid venditatum, idem tamen,oofirz inven-
tionis nonnifi minimum gantum At Corollar.oluim

nJ Excer+’



¥ 193 B

Excerptum tertium,ex Epiftola

BERNOULLIANA,

Pata Bafilez 15. April. 1709,

Ultum excolui & promovi hanc materiam ( de M-
’ tu Reptorio & Multigibbis) & admiranda Theo-
remata detexi, Limites quippe pro Ellipticis peri-
metris ad circulares revocandis non tansum pro-
vexi ulterius , fed etiam certam, eamque facilem legem prove-
hendi quousque libuerit, erui, habeoque Theorema Gevmetri=
cum, (mox [ubneltendum) quod applanfum tuum merebi=
tur, exhibens duos circulos quantumvis prope ®quales quo-
rum unius circumferentia major, alterius minor eft circum.
ferentia Ellipfis propofitz  Aliud verd longe generalius mihi
fuppetit Theorema , quod fpeGatad quamyis curvam propo-
fitam, intra duos arcus Circulares quantumvis {ibi propinquos,
coar@andam, idque ¢ veftigio, Ecce Theorema prius : Efto
in Figura appofita

femicircumierentia A 4 B, cujus diameter AB compofita eft ex
{emniaxibus alicujus Ellipfis A C & BC, Sit femicircumferentia
bifc&ta continuo 1 2,4, 8, :6 &c¢. quotcunque libuetit parte
Zquales , atque re@arum du&arum ex pun&o C ad divifio-
M pun&a imparia 1,3, 5,7, caplatur Media Arithmetica

(hoe
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[hoc eft C1 +C3+C5+Cy7,:4] qua vocetur M. & re-
&arum du&arum expun&o Cad divilionum pun&a paria, 2,
4, 6, au&rumque radio R, feu A B, {umatur media Arich-
metigs (hoc elt C2 +€ -+ C ) +R,:4) quavocewr N, di-
co, M & N fore radios duorum citculorum , quorum ille cir-
cunferentiam habet majorem , hic minorem quam Ellipfis
propofita. Sunt enimilli duo circuli, circumfcriptus & inferiptus
Lurve muls gibbz Ellipticam circumferentiam zquanti, duplo
{}urium exiftend gibborum, quam eft numerus divifionum,
Unde fiin o&to partes dividatur femicircurnferentia A 4 B e-
runt M &N duo radii duorum circulorum ¢ircumfcripti & in-
{cripti carva fedecigibbe, que fit Ellipfi zqualis.  Ponamus
(proExemplo ) axes Ellipfis efleinter fe ut 5 ad 4,<alculus me
docuit Mad N forg in minore ratione quam eft 6ooocol. ad
6000000.

Excerptum quartum, defumtum ex alia ejuse
" dem Epiftola

&d
DN, BURNETU M,
Illuft.EpifcopiSarisberien-

fis filium data 9. Jan, 1709 Autore defiderante, hic infer-
tum, & ex Gallico verfum,

propofuerat de cuyva data in aliam differente n (Al-
gebraica in Algebraicam) eiusdem longstudin:s 17ans:
mutanda; {imulg; infauavi,folutionem ejus in mea Ma-

.nu effe. Hujus folutionem dare pofle, fibi vifus eft Dn. Crat-
. gius, camque Transacionibus Londinenfibus Januar. & Febr.
1704. inferuit , unde poftea in A&a Lipfienfia Aprilis 1729

tranglatactt, Sed oftendi in Atis Augufti ejusdem anni, C'»;‘in
propri-

PRopofui olim Pro*lema, quod alius Mathematicus mibi
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propriam folutionem darem , 2 Dno. Craigio principium pe-
dwum fuiffe, quoniam folutienem fuam fundavit in poftulato
zqué aut magis difficili, quam ipfum Problema. Supponit
cnim, quod femper facile fit dividere fummam duorum quadra-
torum in duo alia quadrata quorum latera fint fummabilia, feu
dentordinatas figurarum quadrabilium. Dn. Craigius tricnnio
elapfo , fatisfaurus tandem pofhlato fuo,Schediafma quod-
dam inferuit Transa&ionibus Londinenfibus Menfium Martii
& Apriiis Anni 1708, ubi majorem adhuc Paralogifmum ad-
mifit, nam credens exhiberi 4 fe curvam novam priori zqua-
lem, revera exhibet curram eand:m cum priore ad alium fal-
tem axem accommodatam.  Si bona eflet Domini Craigi {o-
lutio, ipfe Autor ejus primus non fuiffet: lubricus enim locus
eft, & me ipfum, fpecies ac fimplicitas folut’onis olim deccpe-
rat, cujus rei teftes habeoam’cos fed mox Paralogismum . de-
texi. Quin & Dn.Moivrzus in hanc falfam folutionem incidit
triennio abhinc, parumque abfu’t 2b cjus pablicadone: Sibi
tamen diffidens, mecum eam priis communicavit, eirorcirs
que me monente agnofcens, {ibi cavit. At Dn. Craigius non
tantum publice folutionem fuam #xlli 0 jzctioni obnioxiam
pronuntiare audet, fed etiam meam Methodum per Motum
Reptorium fpernit; cim tamen ea fit una ex mecis inventioni-
bus quas maximé zftimo, quam Leibnitius, Nevvtonus alii
que intelligentes non {atis zftimare potuerunt, & cujus ope de-
tex1 Quadraturz Circuli longe praferenda, quale quid cftMc-
thodus Generalis omnes curvas ad Circulorum circumferen-
tas 1pfis zquales reducendi tam prope quam velim.  Et fru-
fira Craigius folutionemm meam Mechanicam cffe ‘pronuatiat,
tanquama motu dependentem, cum ramen ad calculum Ana-
lyticum reduci posfit, & Curva data exiftente Algebraica, et-
}m reprorix fing tales,

Aa Y. R¢-
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