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L ES SECTIONS Coniques Ont plufieurs proprietes 
qui ne conviennent qU'a eIles feules; mais 'cUes cn 
Ollt auffi plufieurs qui Icurfont communes avec une 

infinite d'autres Courbes. C'elt ainfi que l'Axe qui coupe en deux 
toutes Ies ordonnees Orthogonales, & Ie centre, qui eft pI.ce au 
point du milieu de Ja eourbe, conviennenr Q un nembre innombrabll.... 
d'autres Iignes courbes, tant Algebriques que transcendante.; 
comme en cU convaincu qukonque examine la nature des lignes 
courhes. Mais les Geornceres ont eneore fair voir que d'autres 
proprieti:s, qui du premier coup d'oeil paroiffenr propre •• ux Seclions 
coniques, font 3UlTi communes :mx atltTeS }ignes eourbes. 11 cfl: 
manifcfte que Ies proprietes par Iesquelles Ies Seclions coniques 
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fant tout ~ fait determinees, Jeur font tcllement propres, qU'elJes ne 
peU\'enc convenir a 3UCllne :lutrc lignc courbe: !!lais 011 rencontre 
D:;rre cel, d'.utres proprietrs, desq lIelles iI dt diffiei le d. dceider, fi eI­
le ; font propres .ux SeClions eoniques ou nOIl. Pour nous 
demCler de cet emb. rl'JS, il faut rechereher par I, voye de l'an,lvf. 
(oures les Jjgnes eouTbes, qui puiflcnt avoir une certaine propri~te 
propofce, & fi Ilaus trou'/ons quc lcs ScrJions cOl)iques Joient les' 
loules Courbes qui y füti,f.llent, nous ferons alors cerrains que ectt. 
propriw! eil un mribut propre des Sctliolls coniques. Les Geo­
merres ont dej. donne par ci PJf ta les folutions de plufic" ... 
qucfiions de cCttC n:lcurej folurions qui Ollt donne des accroiflc­
menS !res conlicfcfllbJcs :1 l'A:'C d'invellcer. Nous Ilaus propo[olls 
dOlle cl,.jouret ici quelques ,ueres queftions fembl.bles, tirees de I. 
turUfe des diamccrcs obliqll~ngles, qui convient principalemenr auS 
Sci:1ions coniqucs. 

Il. C aNS! DERaNS donc eette propriet. de U Par:ibole, par 
I.quelle il ef, con nallt que route ligllc droite parallele. i'axe eft en 
meme [ems un diamcrre obliquangJe, qui cDupe eil deux toutes les 
droircs par3i1tQcs entr'el!cs tif(~es fou3 un ccrtllin angle :1U dedarts 

Fig. I. cle 10 Pambole. Eil effet foit A~:F1lJ une Pal'Jbolc, done I'axe foit 
AU, & qU'on lu i eire une p~tr:llJe ; e quelconque FI, qui rencontre 

Ja Par:lbole eil F, 011 f:lir quc cetcc droirc cDupe eTl dcux en E coutes 
le s cordes M 111 piH'JlIclcs ~ Ja [:lIlgcme oe la courbe cn F. Nous de­
fin iflons bien la pofirion de ce:; droitcs cal/pecs eil deux, de ma­
niere q\le nUllS lt.: ::; ciiCons paralleles j ht t:mgentc eil F, mai~ cc[tc 
conditicn eil: deja cOlilprifc ditns Ja nJ[ur~ clc b bifc8:ion. C3f fi 
.. bn5 une cmlrbe quclconquc I:I droirc FG cO~lpe eil deux roures les 
corde~ r,,1m inclinces 3 F I faus 1'::lI1 gle dünne GE m, il eil: nccclfairc 
quc 1:1 range ure de 13 courbc eIl F foit par::!Il~lc aux ordonn':cs mt:-

mesj 
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rnes; earla pluspetite ordonnee & qui evanou'it en romb.nt rurlepoint 
Tfera congrucnteavccla tangente. Pourdecollvrid. prefcntcomment 
cette propriere eil propre a Ia Parabole, refolvons le Probleme fuivant. 

m. T R 0 U f/ E R 16 Courbt AM Fm rapp0,.let d r axe A D, 
91Ji d In diJlofJ(( D /J domJie de foxe Jlit le dinnJetre F EG paroUe/t, 
s faxe A D, 'lui C'oilpe Ul deu:r IOUUS tel ()ydonneet Mm ,b'eu 

liVe< I'OXt tl rangle don11' T. 
SOIT, LA ' dilhnee du diamerre • I'axe donnee DE=n,&le /inus d. 

l'angleMT A pareiilemenr donnc =nI,le eolinus fcr'=I1,= v(/-mm) 
en POf3nt le Jinus cntier - I. Si a prefent dans Wl point quelconque 
T de l'axe A D prolonge J J>jndcfinj, on mene faus 1':111gle donne 
Ja droire TM In, , die eoupera Ia eourbe qu'on ell.rehe en deux 
poin" M &111,. ou bien I. double ,·.Ieur de Ja droite TM r<pondra 
IU point T, dont eh"une expo[era I. dillaneo du point T au point 
d 'inrerfeCliOll M ou nI. C'ell pourquoi /i nous pofon. A T= f , & 
TM = .::, 13 rel:!tion entre z & / s'cxprimera par une ~quation, qui 
pour chaquc valeur de I fournira une double valeur pour z; & ainli 
cecte cqu:ttion fera qU3rrce de laforte, :tz ==2PZ-~ les foncHons 
quelconques de t et:mr marquccs plr P & <l:...- Cettc equation au 
lieu de la valeur donnee t fournit done une double valeur pour z, 
par Oll eil indiquee la double interf<Clion d. b droite T 111 & doll, 

courbe. 
IV. 0 R TM & Tm «ant deux raeines de z, fuivant eerre 

equ.tion z z - 2 pz + Q.= 0, on .urJ TM+ Tm := 2 p. 

f ' TM+Tm p r E "1 . & par con 'iqucnc == . Lt p:uce que I eu: e P01l1t 
2 

. TM+Tm <tU milieu eotre les pomrs M & m, eeh ren - - = TE; 
, 1. 

& d< Ja P = T~ M"is" coufe cle DE= a & /in. DT E - TIl, 

, Mmloirudr r Ac"tlemie, Tom.!, K i1 
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& r :l az n - . r '" entre 2: f lera;:z _ - Q.z.. ""'-etant pns paur une lOnl,;UOn 
.111 . 

quekonque de f. Pofons a prffent que I'equotion entre Ies coor­
donn<es pour b cotirbe req uife AM m foit I' .bfcilfe A P = ... , & 

1' - I' • -PM r & 1+... d ., . • pp Jquee =y; -y: Z ,er. - m, =n, 'Ou Vlent 
z 

• = Y ; & I = 11 Z - X = 11 Y _ x. La courbe -A M m aura 
m m 

flane 13 propriere prescrire, fi yy - :2 ay ft 
I - e 

mm 

-
egal a une {onClion 

quelconque ce "Y _ .... 
. 111 

V, -SI DO N C NOU S pofons "Y - 111 X = X & yy - 2a y = 
Y, & que nous en formions l'equation generale eIltre X & Y ratio­
nelle, favoir, 

0= ,,+ (3 X +yY +JX'+EXY +.;'Y'+~XJ +OX'Y +&c. 
dans cetre cqunrion generale feront contenues roures les equa­
tions poffibles emre X & Y, & il en resulcera Y = a une fontlion 
quclconque de X, en fone que yy- 1 a y fera tout a fait = a une 
fonClion quelcolJ<jue de 11 y - 111 x, comme Ie requien nllere folu­
tion. C'cfi pourquoi pallr faci sfaire pleinement :lU Probleme pro­
pore, qu'on furme une equation quelconque entre les deux variables 
X&Y, & qU'alorson mette "y- 111X ab pI.cedeX, &YY-l'!)l 
a la place de Y, ce qui etilnt f:üt on aura une equation entre x & y 
pOil< Ia_wurbe AM 111, qui aura cetce proprieei:, que Ia parallele F G 
menee a J'axe AD dans Ia difrance DE = a fera Ie ru.metre obli-

quangle 
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quangle dela eourbe, qui couper. en deux toutes les eordcsMm, qui 
font aveclui I'angle '" EG, dont le unus eft = m,le cofinus n. 

VI. lL Y a donc un nombre innombrable de lignes eourbe .. 
qui onr la propricre qui etoir prefcrite dans le Probleme, favoir que 
dons une diftance donn"e de I'axe A D, Ie di.metre patdll ide 'I'axe 
coupe co deux lOuteS les cordes paralleles 3 la tangente en F. Or 
non feulcmellt <;.ette propriet~ convient 3 Ja Parahoje, mais dans la 
Para bole toute Iigne droite parallele a l'axe eil: en meme rems Ie dia­
metre, au lieu que dans les courhes trouvees une feule droite paral .. 
1ele a I'axe a certe propriere. Gell: pourquoi POUt approcher da­
v,1T1rage de 1a nature de 1a Para bole , cxaminons 5'11 y a Dutre la P;J­
rabole d'aurres courbes , dans lesquelles dcux ou pluGeurs lignes 
droites paralleles a I'axe foient di:J.merres. Er pour Ilaus Cil dem eier 
plus aifemenc, cherchons, fi entre les courhes trouvees , Dutre la 
Parabole il y en a quelqll'autre, dans laquelle I'axe A d foit all 
moins le diametre orchogonal. Pour cer effct foit propore le 
Problcme fuiv:lI1t. 

• 
VII. E NT RE tOllU, ,,, (ollrb" A Mm, ,!IIi jant pnr/og!er 

par '>n~:e A D eil delu: pnrtiu [tmblnblu €$'" egaleI, dcttrmbur reL, 
/CI 9ui t1 une difln11ee dOl1T1ie de part ~ d'nuo'e de !'(Ixe A D 01/1 

deux diamefru obliqunl1gler, (omme F I, fju i cuIIP~,.' t eil deux fouta 
In cbordu Mm nunen d I>auglt don1Je nvu I'nxe A D. 

P U I SQ.L'E L'AXE AD divife I:J courhe cn deux p:tnics 
femblable s & egales, iI eil: evident, fi Il droite FG poralleIe , l'axe 
A 0 eft le di,merre, qu',lors dms l'.ucre p, rtie de h courbe, Ja 
mc mc dilbncc de I'axc il doit y avoir Ull diametre parallele ·a l'axe. 
Mais pour que I'axe A D foir un femblable diametre orthogonol, il 
eil: neceiT,ire que dans I'cquati"n entre ... &y; la v3tiable y ait de 
part & d'autre un nombre pair de dimenfions, & j:lm:li s implir. On 
doit done exdurre oe l'c~ql!:1 tiOIl gen~f:11 c trouvcc POUI" 1:1 foiurjon du 

h: : ProblJmc 
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Probleme pl'i:eedcnt lOUS lesc~s dons lesquels les expof, ns de y fe 
rcncontrcnt impairs. M~lis comme XeA: -=.nY-1J1 x & Y=n-.2 a y,y a 
dc parc& d';.llIt rc une dilllcnfion unique, & par confcquent irnpaire. On 
POUfT:! Jone U(.. s dt.'ux nlriablcs X & Y former une nouvelle variable 
Z, d,as bquelle nc Ce rencomrera aueune puifl"ance impaire de y,qui 

211X 2ml1X 
lefa Z= Y+ • On Ca,isfera done 

_ 2 m a x , & eUe comp!endra pareillemenr en [oi roures les Cour­
n 

bes gui y [arisfont. 
VlII. 0 R I L paroi, premierement que dans tous les termes 

qui ne contiennent pas Y, il ne fe rencontre point de pui {f311ces 
imp:Jires dey, & que por confe'llicnt ces termes, favoira,yZlZZ, 
k Z' &e. doivcnt crre I,ifscs • tee,rr dans le eas dont il s'agir. Mais 
le terme Y doit ctre exclus, commc empon:lllt l, laq uelJe puifToncc 
11e pellt ccrc Ot~c par aUClI ll des termes fuivans, & la mcmc f:lifclIl 
don ne I'cxclufion .\lX termes YZ, TZ ' , TZ' &c. De plus, Ii 
]'on odmet le tenne y~ J caufe de la puif1ance y J qu'jl conticnr, 
on fe ra obJigc d'ndmcttre eo mcmc rcms r J par lequel 
on puillc orer y3. Mais r 3 contient encore yS qu'on ne pellt orer 
fans r -+, & :iillfi de fujre, une puifl~ncc quelconque dc r comcnant 
tOlijolirs 1:1 puilTance impairc dc '1, qui n'eroit pas d:ms Jcs 'preceden .. 
tes , & qui par consequenr devroir ~rre detruirc par les [ui\'antcs, 
d'oll nnitroit une progrcf1ion a I'infini. 11 en faut dire äutant des 
termes r 2 z, r 3 z 2 &c. dOllt aIJC~1il oe f.1uroit etrc cmployc, fms 
eil admcttre une lIlfinite de fui \'ans. On nc fatisfera done :1 !a de-

mande 
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monde que patcette equation o=ct+yZ+ ?Z' + k Z' &c. 
qui ne contienne point du taUt r. Et par cette equation Z fera = 
, -" ft' d' ').ma", C· . a une COIUtante, c'e 3 1fe, y y - . = ,qUl appaItJcnt 

11 

tellement a la Pambole, qU'elle exelut entierement toutes Ie .. utres 
Courbes . 

. , IX. OUTRE LA Parabole Apollonienne, il n'y a done pOint 
d'mtr. Courbe eomporee de deux' parties femblables & egales, qui 
air au moins un diametre parallCic a »axe, en force que cette pro­
priete ne convienc qu'a la feule Parabol.. Mais en venu de l'equa-

. ').mnx ( faj 1 nft C tIOn yy - _ 0 car flaus pouvons ce 3 co anre 
11 

egale a Zero) il paroit qlle non feulement a b diftancc donnee 11, 

m3is qU'a [oute dillance abfolumcnt de l'axe, on trom'c le di:llne-

11 '1 'J Ca fi r ,mn r cre par, e e a 'axe. r 1 nous pOlons = r) en 10rte qlle 
11 

yy - rx = 0; qui eft l'equation pour une PaI~boJe queJconque, fi 
a une diftance quelconque = n, on mene une parallele a l'axe, elle 
(em le diametre , & caupen eIl deux toutes lcs cordes, qui conil:i~ , 

tueot avec ]'axe un angle, dont Ja tangente foie _ 1JJ = l'. 
1) 21l 

Execpte done faxe qui partage Ja Courbe cn deux parties egales & 
fembl,bles, il ne fauroit y avoir aucun diametre obliquangle paral­
l&! e a Paxe, que toute droite parallele a l'axe oe foit en meme tcms 
di;m:etrc. Mais cela doit ctre reflraint aux feules Courbes Algebri­
ques , car les transccndanres ne font pas exclues par cette progres­
lion de termes Y, Y', Y3 &c. 'l'illllni; en forte que ce nonob­
ftant, on peut produire plufieurs Courbes tmnscendentes, qui one 
plulicurs diamcrres paralleles enrr'ellx. 

. K J XI. NOTiE 



X. NOTIlE DESSEIN oe nous-permet pas de proceder ici. ~exa. 
men dc ces Cow'bes cranscendenres, car :nous n'avons en vue dans 
ce ) 'lemoire 'lue les Courbes Algc'briques. Cependant, afitl qu'i1 
p"roilfe plus c13irement, qu'il exilte aCluellement de femblables 
Combes cranscendanres, qui fatisfom • b quefuon prefente, nous 
fournirons une cquarion genera1e, qui renfenne eo foi roures ces 
Courb .. trlnscend,mes. Pofe Y =yy - 211)" qU'on cherche la 
yalcur dc T parccftc eqlu~tion differentielle d'un degrc,infini, cu po-. 
foot l'elemeRt d Y conlbl1,t. 

dT 4nY ,I'T 16n'Y'd'T 64n"Y'd'T 
.- _ t - + - + +&c. 

- d Y . 1.2'ldY 3 1.2+4, i dY S 1.2 .... 7dY 7 . 

Alors T qui Cera [0l1c1ion d" Y Cera une femblable foncHon de y, 
dans l:lquelic ne r~ ren ~ontreront aucunes dimenfions impaires dey. 
Gelt pou''1uoi, fi I'on prend \V fonClion quelconque tant de T que 

de Z = J}' - 2 1)] 11 .(c0 , !'cquarion W - 0 exprime~J roures Ic~ 
IJ 

Courbes qui om b proprict. propotee; Cavoir, qu'outre I'axe A D 
diametre orthogonal, elles auront oe part & o'auere " une di!bnce 
donnce == Il de cette axc des diamenoes obl iq uangles paralleles 31'axe. 

Xl .. \u RE STE 11 eJ~ 3 propos de faire attention ici a cene 
loi g~ner:! le de 1:1 l1;Iturc, quc toute Courbe qui a rlcux diametres 
p:ml lldes entr'eux, aura une infinite de femblables diamctres , eg:.1-

Fig. 4, lement dilt'1I1S I'un oe I'autre. En effet, quc Ia courbe mAßO, 
:tit ocux rl i;lmCtreS An, Bb, plrallele;; entr'eux, dont An coupe en 
deux !es cOJ:des M IR paralleles j Ja tangente en A, & B b cOUP" 
pueiUement Nl~, m 11 paralleles a la t:mgenrc Cll B. Des rermes NI &111 

<tune corde quelconque MIR divifee en deux par le diametre An, 
qu'on ti re les cordes MN & nJ71 plrallelcs a la t:lIlgenrc cn B, on 

:.tunr • 



aura ~! Q - 'N Q & mT _ nT. QU'on tire la corde N n, et elle 
fera un angle donne avec les diamerres A Q DU Rb, a c3ufe de touS 
le~ angles donnes du ' quarre MN 11 m; enCulee en eirane PS R paral­
lele aM N, m 1J, cette nouvelle corde N 11 Cera panagee en deux en 
R, & le point R fera toujours pofe fur la ligne droiee C r parallebi 
• A il &.Bb, & fa dill.nce du diametre B b fera egale a b dillance du 
diametre B • I'egard du di.metre An. Cctte droite Ce coupera 
donc ell deux toutes les cordes ' N", & fera par cornequent le 
d· , 'ametre. 

XII. 0 It L' AN G L E N R r fera tellement ' determine par le • 
• ngles donnes M Q6 & NI P n, que cot. m p" + cot. N R r fera - > 
cOt. MQ.b; & par conCequent COt. N Re = >cot. MQb- cot.mP,,: 
DoncJes cotangentes des angles mP n, M Qg, N Re conllituentune 
proportion Arjrhmedque. Mais comme naug avons demontre par 
!es delll< uiameeres A ", ß b le crojfieme Ce, de meme pu deux con­
~esq\jeJconqueson demontrera le fuivane; parolI I'on comprend, 
que fi une courbe a deux diametres pa",Ueles entr'eux, elle oura une 
infinite de diametres diftans entr'eux a intervalles egaux. Que Ji Ia 
cotangente de I'angle m Pa, fous Iequel le premier di:lmetre coupe 
en deux les cordes, eil dite = Po & b cotangeme de I'.ngle M Qg, 
Cous lequel le fecond di.merre " coupe en deux les cordes ß b = 9, 
la cotangente de J':mgle N R (, fous lequel le troifieme di~meue 

coupe en deux les cordes fera -''1- p, & la coranßenee de I angle, 
fous lequel le quatrieme diametre fuiv.ne co"pe en deux les cordes 
-H~'P, lacornngente pourle cinquieme diameere =4'1-JP, 
& ainfi de fuire; en fone que les corangemes de touS les angles, fous 
lesquels les diomerres qui fe fuivent par ordre coupent leurs cordes 
en deux, conlliruent une progrellion .riehmetique. Ainfi les Couc­
bes transcendantes, clans lesquelles nouS trouvons trois di.metres, done 

celui 



celui du milieu eft orthogonal, aurone en meme tems une infinite 
de di.metres. 

XUI. DE L_' NOUS pourron" prefent demontrc"vec Ja plus 
grande rigucur Geometfique, que Ia P'r3bole eft Ja feule coufbe, 
dans hquelle toutes Ies droites fans excel'tion, qui font paralleles a 
J'Jxe , [oj ent en memc tems des diamcrres. Car pour attribuer cette 
proprierc :l une courbe, il fuffit qU'clle 3it dellx diametres qui s'ap-' 
procheot inlinimcJ.1t j nlors, en verru des demonll:rarions prececlen­
res, il (mt que toutes Ies droites qui Iour font paralleles foient des 
di,metres. Or nous ,vons pofe -ci delfus §. X. Ja diftance de deu" 
diametres qui Ce ii.li vent immedi:1temcnt = 11, c'eil: pourquoi ceete 
dillance a doit etre pofec evanou·jlfanre. Ce qui etant fait, iJ n,i. 

rra dc I' equatiOll ( §. X.) 0 = ~~, & par consequent T = ~ 
une confb.nte. Si done \V .= 0 cxprime 'l'equ:Jtion gench-ale pour 
toures les combes, dont toutes les droites paralleles a !':lXe follt des 
diafficrres, V'; fer:J. une fon8ioll quclconque dc T pu d'une quan_ 

• 'l.11IQX 
tite conlbmc, & de Z = }' y - • 

n 
On tirera donc de certe 

-

. , n. &. fi '1. TI> a ;r 
equJuon Z .=: :l une contWutc, am I YY - = C, bquel-
. . n 
le cquation ne renferme en [oi aucune autre COllrbe que I. 
Parabole. , 

XlV. APRES "VaIR expedie ce qui concerne Ies diametres 
pnrallcles encr'eux, ~ la contideracion dcsquels la Nature de I:t ParJ­
bole naus ~.\"oir invire) examinons les diametres 'lui concourrent en 
un point, pour conllOirre plus 3 fonds la nature oe l'Ellipfe & dc 
!'H yperboJc, courbes dans lesqueUes toutes Iesdroites mellees par 

!eur 
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leur centre Cont des diametres. Car en formant notre raifonnement 
. de la meme m:lOicrc, 1l0US comprcndrons Ii ceue propriete ne Ce 

trouvc dans aucl.Incs annes Courbes, '& a qucl cgard elle cfi COtn­

mune 3 ces SeHions coniqucs avec les 3utres Courbc$. 11 n'y a 3 1:1 
\'erite :JUcun dome, que ce ne foit l:'i un attribut propre des SeClions 
conjques , que mutes les droites fans exccption 7 qut [Ollt mcm~es 
par le centre, font en mcme tems des diametres; m3is pellt-etre 
cxift:e-t-il d'aurres Courbes, qui fi elJes n'ont" pas une infinite de 
diamcrres qui concourent au lTIemc point, en olle pourram deux Oll 
uoi s nl1x9 uels cela arrive. Pout le decouvrir, nous propo!ons 1e 
Probl~lilc fuivant J" rcfoudrc. 

xv. TIIO ur Eil t Olitu /u COflrbu /J Mm ropp0/,Ien d 
I'n.t'e .4e nvu celtt C011f/itiOl1) tju'e1J men01/t d(~ poi11t d",me C In 

Iroitt CF, 9ui foJJe nvec ""xe I'fl11glc doune ACF, cette droite 
coupe eIl deli.,< m H IOUfeJ 1(1 cordu M m pnrn!:~~/eJ ti JII longe1llc 

mF. 
D' AßORD JL eil m~H1ifefie, que fi toutes Jes cordes qlle 12 

droite CF coupe eil deux, ront par::dlclcs enrr'clles, Ja c:lI1gcllte :tu 
point F doit nulli !cur ctrc par:lIl ~ le. Comme done I'angle E T C 
eil: con!bnt, po(oos le (inus de I'.ogle ETC = 1iI; le colinus = /J 

= 11 (1- 11/111 ); de plus que le (inus de I',ogie A CT foit = P, 
le cofinus =1=11 (I-PP), le (inus de I',ngle CEIII, fous leqt:el 
Je diall1cue CF coupe eH dcux lcs cordes M IJI fcrJ = IlTIj + 11 p, 
& le cofinus == 11 fj - m p. Pui sque le poim T cfi \':lri ;lble, rofolts 
C T = t, & eil menallt de T fous I" !'gle donne eT E b droite 
T Mm, elle coupera la Courbe en deux points M & IJI; & ainfi Ja 
\'31cLrr dc 1:1 droire T .M., qui foir = z" aura une double vJleur, 
}' UIl C pOlle TM, l'alltre poue Tm. C'ell: pourquoi z 1<:-[01. detcnninc 

MellloireJ de I' /lcademie. 1'm.l. L p,r 

• 



]><Ir r 1"'r une iquocion quorree, qui foit .% _ ~p~ - Q, prenant 
P&Q.pour fonCliolls de Pt; & par consequent TM fera _ P­
Y \p P- Q) & 'I'm=P+V (PP-Q). 

XVI. A"'S I TM+Tmfera_.P,&p.rcequeEeiliepoint 
du milieu de la corde M m, TE deviendra = P. Mais:; caufe deo 
angles donnes dans le triangle C T E, on aura 

CT: TE=finA. CET: finA. TCE 
t: P=mq+np:p 

d'ou nous trouvons P - P t _ & dc Ja nous .urons entre 
I1Jtl+"P; 

Z & 1 cette equation: zz = 2 p' z . _ Q, Q. demeurant une fon­
mq+"p 

(lion quelconque de I. Pour connoitre a prefent Ja Courbe, pofons 

y PM 
(CP=x) PM=y, on aura z = TM =m, & par conte-

quent z _ y & P T = t - x = n z = "Y ,enfone que foit 
m m 

_ 111)( + ny 
- • 

111 

equation y Y _ 
mm 

quclconque de 1 

D'ou refulte po ur la Courbe demandee cCtle 

2p ((mx+n y)/ _ Q,QdenotantunefonClion 
111m m'l+np 

mx - lJ Y 
m • C'efi pourquoi on aura 

'1.pm .... y ( (~-iq)yJ' , ouyy+ 2 mp ~tj pour fonClion quel-
mm m'l IIp np-1IJ'l 

conque de " - 11 y. Ou ii )'on dit x - ~ = X & Y Y + 
m m 

• 
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2mpxy _ y & r ' fi n.' ='-'-::c': _ , que W 10le on,non quelconque de X & Y, I'e-
np-rnIJ 
quation W = 0 exprimern la nature de toutes les Courbes, qui [acis­
(Ollt 3 ce qu'on demande. 

XVII. CE T T E SOL U TI 0 N eil encore exercmement eloignee 
de nocre but) cu elle ne comicnt que les Coul'bes, qui renfermcnc 
un feul diametre obliquangle, enforte que I'interfeclion C eft tout 
a faicarbitraire, comme dependant de la polition de Paxe AC qui 
eR arbitraire. Mais naus ne lailferons pas de naus approcher da­
v3mage de l'execution dc nocre defrein par le moyen de eeece folution, 
fi entre ces Courbes innombrables, nous choifiifons celles que I'~xe 
AC divife en deux panies fembbbles & egales , ou dans lesquclles 
I'axe AC eft en mSme tems le diametre orthogon,l. n eft done 
requis pout cer eifer que dans l'i'quarion ci deifus trouvee, les puis­
fances oe y aycnt p3r tOUC des expofans pairs, & qu'ainfi lcs puis­
fances impaires de y fe decruifent. Puis done <Jue l'equatiol1 

• 
, f: X ,,)' generale erouvee, en po ant = x + -'-_ 

rn & Y = yy + 
2mp.~y revient a eeei o=a. + ß X + yY + ~X' +.X Y 
np-mq 
+ ? Y' + ~ X 3 + &c. les coetlicicntes doivent etre deeermi­
n~es de maniereque les puiffimces impaircs de y evanouilfenc. 

XVIll. Er d'abord il paroit que (3 doit etre = 0, paree que le 

"Y . , I ,. d tenne . ne pourrOJt etre ore p:tr aucun {es lUlV3IlS, comme '00 
m 

autre cote I'on voit que 'I & Ö peuvem etre derermines en forte que 

des termes " + 'I Y + :f X' fOl'rent Ics <iimcnfions impaires de 
L 0 y: qu'on 
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y: qU'on poCe y= np-m'l& cf=- m m P ,on aura.cnp-m'll 
n 

y _ _ m_,_"-,-p_ X'=_m'll'y_ 1I1711pn'. SidonconporeZ=n'lYY 
n " 

" (lIp-1I1'1) n' + m p.r ... = 711 P X, - y, alol's Z rem une fon"JOn, 
, 111 

dans 10quelle y • Ceulement des dimcnlions paires. Ceft pourquoi 
Ii Weft mis POUI' fontbon quelconque de Z = "'1yy + mpx.r 
& X = Tn X + 11 y, alors l'equ:J.tion W = 0 fati sfera cg:Jlement 
'Comme 10 precedeme, & outre cel. elle Ccra plus propre. rejetter Ies 
dim~n(joJ1s imp:lü"cs de y. 

XIX. EN ro sANT done X=m.r+l1Y &Z = mpx.y+ 
ng)'J' , I'equ3tion pour Ies Combes , dans Iesquelles Ia droite CF 

eftdiamerrc,fer. o=a.+ßX+yZ+JX' : ,XZ+ 
?Z' + ~ X J + &c. Si done toUS Ies termes dans lesquels X Ce 
[rOllvem cVtJllOlflflem, la variable 'Y aura panout des dimenfions 
p3ires, & In Courbe qui en rcfulte fera en meme tems di vi:-;ce plr 
l'axc AC on dcux parties Cemblables & egales. Alors Z Ce" = C 
ou (/ a = 1Jl px,r + 11 '7 }')', 1:lqu~llc equ:ltion conticnt Jes Sellions 
Conigues decrites autour du eemre C & fur I'axe prioeipal AC. 

En poranr done bb , I. pI.ee de nn, on .ur'fJ'=bb- '!'.!! ....... 
11 '1 11 '1 

Soit J pr';'om I'equorion pour les Setlioos conigues yy=bb-kxr 
gcncr:llc, & il p:lroir qU'clle :J en effet :llltanr d'ctendut! quc ceJle­
ci. En mcn:mt done du centre de la Setlion conique une aroitc 
quelconque CF [aifant un ang!e avcc b.xe FCA} dont la tangente 

Coit - P ; cette droitc coupen ea deux coures les cordes M 111, 

'1 
• qm 



, 
8r • 
• 

qui er.nt prolongees font avec Paxe AC l'angle M TC, done 

Ja tmgente eH --
m 
-=K. f 

Il P 
• Ainfi Ja tangente de 

l'angJe C Em, fous JequeJ Jes cordes Mm font coup"es en deux par 

Je diametre CF fera =pp+kiJ , D'oul'onvoitqueJa tangenre 
{r-kJ p,/ 

P n'etant pas detenninee par (oi -m~me, m3is pouvant ecre prifc 
'I -

arbirrairemcnt, courc 'cJ roicc CF tirce du centre c!l:: un di ;~mctrc ; & 
1i k == t, toure cecce droice Ccra UI1 di ,.IIncrrc orthogonal, & la CDUf­

oe un .Ct·rcJe, co:nme 1:1 chofe cfi: c \ ' i d~mc par eile meine. 

XX. No U 5 p o UR R 0 N S encorc decouvrir d '3utrC S Courbcs, 
dans lesquelles AC fo ir le di:lInctre orrh ogonal, (j nous derermi­
flans les cocriicientcs des tennes , dans lcsqucls X fe trom"c, de ma­
niere que y n\Iir nulle p3rt des dimcnfions impaires. Oe il paroit 
d'abord que X ni X l ne fauroient s'y trouvcr, p3rcc que y & x y 
ne fauroienr eefe ares par 3UCU Il des rcrmcs liJivans; c!lr afin que y 
n'enrr1t pas dans X J il f:lUdroit quc II fut = 0, & :Jll!l que le renne 
x)' ne fur pas dans XX) 111 11 dcvroit etrc == o. Mais les termes 
X ~ & X Z founliflenr des termes homogenes, d'ou Ies termes J' , & 
x x y pourront etrc rejcncs , fi 11 P efi: = pli fJ. Er :Jfin que des ter­
mes X ~, X i Z, & X Z ~, qui fone homogenes , on puiffc rejeeter les 

fi . . "J f: 1/ Pr " 11 p dimen tOns Jmpaucs, J aut ou que 10It == 3, Oll = S 
1n'l 111'1 

+ :1 Y f. De b. meme maniere il doit roujours y 3\'-oir une cer-
m p 

t3ine relation entre les rangentes & -, :lfin de pouvoir foltiS-
n r 

fiiire 3. ce qu'on dem:mde ; & fi cette relation Ile 
L 3 

fe trouve p~', jJ 
eft 



eft imposfible de produire d'nutTes Courbes qui y fatisfafient outre les 
Seelions eoniques. 

XXI. Po U R developer done Ies eas panieuliers, dans lesquels 

n1 a une eertaine rel.rion avee L, porons afin d'abreger m 
1J '1 n 

'= g & "'t=k, .finqueX[oit=g ... +r&Z=K .... r+»' . 
"1 

~'on prenne • prefenc les termes homogen .. , dans lequels x & y 
om u ois dimenfions, qui follt a. X 3 + 13 x Z; fub!ümrion faite, ils 

donneront ces termes, 

+,, ~' + ''''~. + 3 "'g + '" Ö x3 ,.:::. x2y :t' y'1 Y J 

+ßgk +ßk +ßg' +13 
dans lcsquels les termes, qui conricnncnt les dimen(ions imp:J.ires 
cle y, doi"cnt e,'anou'ir. '" + 13 fera par consequent = 0 & 3 "'g ' 

• P 711 P 3 mm +ßk= o; d'OUb=-"', &k=3gfou - ,&deß 
n ~ 1m 

- . 01' alors a X' +ßXZ fe change en 2" (gx YY-'l' X') p -
q 11 

m m3 x 3 
) ou 2'" ( .ryy - J • 

11 11 

XXII. SI D 0 ~ c Ja tangente cle bngle LI. CF qui eft t. eft 
'I 

trois fois plus grande que la tangenre de I'angle CTE, qui ell 
, 

~, .lors on pourr. produire des Courbes innombrables AMwl, 
n 

dan5 lesquelles AC eft le diametre orthogon.l, & CF le diametre 
obJiquangle. D e plus qu'on pofe la tangenre de I'angle ACE =8 

on 
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on aura P = e & m = t e, & Ja rangenre de J'angJe CE M 
'I " 

fm = 3~~T' Norsenprenanr Z=yy + t&6A· ... , &V 

= t 6 "'yr - .. 'y 9' ".', que W denore une fonUion quelconque 
• 

d. Z & V, & I'equarion W = 0 exprimera roujours la Courbe, qui 
poffede la proprier< fusrure. Or il eft manifefte, AC crant le dia­
merre orthogonal, que la droiremenee par C:\ I'aurre partie de AC, 
qui fem par embas avec AC un angle, done la tangente foit = 9, 
fera un diametrc obliquangle, de me me que CF menee par en haut. 
Done les Courbes auxqueJles cetce propriere convienr, feront COO1-

prifes dans l'equation generale : o="+ßZ, yY + &Z , +.ZY 
+?Y' +~ Z, +&c. 

XXTII. AINSI ENTRE une infinite de Courbes de certe na­
ture !lOUS avons les lignes du troifieme ordre, qui font comprifes 
dans eette equation : 11' =byr+t9 9~ ...... +t9xyy- ";,. 9',", 

0' -t99b ...... +..-,y 9' ... ' 
ou y y = b + te... . Ces Courbes fone coneeniies 

dans les Hyperboles redundantes de Newton, qui ont un feul 
diametre orthogonal. L'equation generale pOUt celles - ci eft 

Av'+ßv'+Cv+D yy= v ' eo prenant le commenccment 

de I'abfciffe dans le point de l'axe, ou l'afymtote aux appliquees y 
lui devient parallele. Entre ces Courbes donc celles qui fatisferonc 

• ce qU'on demande font celles ou C fera aB. Car alors, en pre-
4A 

-B 
nant v = 6 A' on aura dans l'axe Je point C, duquel fi l'on mene 

a l'axe 
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• I'axe 10 droite CF, faifant a"ec I'axe I'angle CF A, dom la tan­
gente {oit = 3 V A, cette droitc (erJ le di,mctre obliquangle, COlt­

p:mr en deux les cordes Mm 1 qui font 3vec j'!lxe CA un :mgle, dont 
b t:m gentc = 11 A, & b t:tngcnte de 1':mrr1e, fous Jequcl ces cordes 

4VA 
• 

I 3 A 
renc ontrcnt lc diamcHe [cra -. -

Fig. C. XXIV. SOIT DO "C M~11iI1Ii une femblable Hyperbole re-
dundJnre, nyallr ]'3XC A P, llui cU en meme tcms le diamcrre or­
tLogonal, en forte qU'CIl prCI1 3nt l';lbfciflc A P = v, & eil po[mc 

[j . A v' i B "" +. C vif) 
l',ppli<)u';< PM =)', rY Olt =.: - -

v 

C cr.mt--, - Ia. droite LA L nor-

Jn:l1 e J 1';!xc (e r:] une :J. lymrote dl.! 1.1 Coul'bc, & les denx :1l1tres 
alymtores H D G Ce coi!eront d,ms k point D dc l'Jxe, dc m:micre 

que A D 10it = B ; I:t " "gellte dc !'Jngle HO" (cra = 11 A, & , ., -., 
tollte b Courbc [crJ COlr.rOr~e de trois pani es eil forme d'Hy­
perbole MC .\l, 1J1 I.: 1JJ, & 11) C 111. A prelcnr qu'on prcl1nc 

, C - B , IX nu'o n mene ou donus & ou d·on" us les droites CF :, - 6A . , 

Cf, on lo ;-ce que h1 t " !l ~e:lte de I'J:1gle CF .<\. (oit = ~ ]I A 
ce~ deux droi ~c5 du di:lr:1ccre coupcro:1t eil dcvx ro~'[cs les co rdes 
M1I1 ) (! tll et:U1t pro!ong:l:cs lont a\·cc l'Jxe 1'::1gic .MTA, dOllt la 
{'JtV~cnte = v A ; Icsqudies <fre ites !vi fIJ cOllpces cn deux feront 
do,~c p;lrall ~les ~ I'nn des di.uTIcrrcs. Au refl:e cette Courbe peue 
rcccvoir pl l!!ieurs figu res diffcremes, fuiv:mr qU'on dctcrmine la va­
leur clc ß 1 POUI'\'U quc A foit un nombre :1.tJirmJtif. ]J n'y a b 

. , 
vcnre 
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verit. dans 1. figure qu'llne feule interfeClion de 1a COllrbe avec 
l'axe en B; m.is il pellt .rriver que la Courbe coupe I'.xe en 
trois points, & cela arrive en effet, fi eo pofant AB = 0, on prend 

fI=-,,_B +-vt_BQ_3aa). 
Z 24 - \. zA 4 

XXV. LES >fEMES valeurs (§. XXII) Z=yy + t 00 xx & 
V _ t 8 .ryy - -1-,. 63 x 3 , peuvent faire trouver des Coucbes in­
nombrables d'ordres fuperieurs, qui outre Ie diametre orthogonal; 
ayem deux ou plllfieurs diametres obliquangles. Mais comme la 
formule V fe trOllve par a; X' + ßXZ (§.XXl.) en f.ifant evanoulr 
les puilThnces jmp;)ire.~ de y; pareillement on peut faire la meme 
chofe dans des dimentions fuperieures. En effet en prenane V-

a; X < + ß X, Z, & en pofant pour abreger m =g & mp =1: 
11 11~' 

on aura 

+a;g< < +4a;g' 
+ßg'k'" +2ßgk 

7I1p _ 
-gg ou -, 1/'1 

mm 

"11 
• 

d'ou ~ = - Za & k 
Done _m_ = p , & ti 1'0n pofe 

n 'i 

(omme aupar.v.ne p = 0, cel. fera m =9: g=Ojd=99,· 
q 11 

& aintiVfera = - aO< x' + z" 0' .v' y' -a.y', ou -V = - .. 
(0 ' , ·x-yy)' . Ceft pourquoi ti W eil: pris po ur une fonCliOll 
queleonque de Z=9'xx+yy &V= (9' xx-yy )' , &qu'on 
pofe W == 0, I. Courbe, outr~ lc diametre orthogonal CA, aura 
les diameues obliquangles melU:s -pJr C, qUlfont avec CA un angle, 

Memoires de I' ßrademie. Tom. /. M dont 
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dont Ja tangente _ 8; & ces diametres couperont on deux les Cor­
des M m inclinecs 3 !'axe C A fous I'.ngle, dom Jo tangente _ 8. 

Entre ces Courbes la plus fimpIe eft celle qui eil exprimee par cem 

cquation .. ' =&' x' y'. Au refte toutes ces Courbes, outre Ie. 
diametre orthogon.1 CA om aufli un diametre orthogonal qui y in­
lifte norm.lement en C; ce qui fe comprcnd par ce que dans ces 
equations non feuJemenr y, mais encore x, ont partout des dimen­
lions paires. 

XXVI. EN SE ferv.nt de In m~me maniere on peut .Iler plus 
lain, & par l'elimination des puifiances imp!lires de y qU'on rejette 
des mernbres homogenes des puiifmces fuperieurcs, on [rOllve d'au-

[feS fonttions pour V, qui requerront d'.mctes raifons entre 111 Sr 
11 

1_. NO;JS ne IlOUS Y arr~terons pourtant pas davantage, maisnous 
'I 

rapporcerons une propr:ete d'une tres grande etendue ß l'egard des 
di.nJctres, qui peut etre aceommodee • toutes les Courbes qU'on 
trOuvero par cettc voye. Voici de quai il eil: quell:ion. Si la Courbe 
AB C adeux diametres AO, BO, qui s'entrecoupenr 3U poj,u 0, 
certe meme Courbe :lUra plufieurs diamerres, qui concourront au 
point 0 , & quelqucfois a I'infini, 3 moins que Jes diametres fuivans 
ne coincidcnt avec les precedens. Pour expliquer cec!) que la 
COllTbe ,it deux di,merres AO, & BO, dont A ° coupe en deux 
le' cordes )1,1 In fou s I' ,ngle 111 P 0, & II ° coup' d. m~m. les cordes 
MN fous I'angle M Q.0. Des tetmes M & m d'un. corde queJcon­
q\1C M m coupce en deux par Je diameere A 0, ql1~on mcne des or­
donne.s a I',nne d i,metre BO, qui foient MN & mn, coupees en 
deu" par le diametre BO en Q. & 'I' En men'nt da ne ), corde Nn, 
taus les angles kram donnes dans le quarre MN nm, & Ii de Pan 

mene 



,r !I 
mene PR parallele 3 MN, mn, ceete !igne coupera 1. corde N n en 
R. Or en rirant OR C, les angles BOC & NRC C.ront 3Um don­
nes, d'ou il s'enCuirque la droire oe rera encore un diamerre, qui 
coupera eil deux les cordes N /l menees a Fangle donn. N R O . . 

XXVII. Po UR c o MPRENDRE plus dilbntlement ce qlU "ione 
d'erre die, que la tangente .de Pangle 111 P 0 Coit = '" j Ia tangente 
dc I'angle AOB=B, & I. tangenee de !'angle MQ.9 = ß. II en 

reCultera Ja cotangenee de I'angle BO C - r 
- B + t,. & par 

consequent Ia tangentede l'angle BOC, qui Coie = C = :jii"B-;-~ 
b+2B' 

& fi Pon dir la tangente de !'angle N R 0 - y, y Cera . 
:i.~, (I+BB) 

2'" ß + 4 ",B::":_~2-'--=ßnB7"> ---ß"-;;-' ---4-,ß"B"-----4-'B"'B,,.---·ß"ß,.-..ß~B· 
De 13, fi Ies tangentes Cuivanees des angles dans Ie meme 

y C 
ordre font posees D & Ö, D fera y + 2 C & ö = 
ßy (I+CC) . E . fi 
2{3y.+2~C-l~y C'-y> -4yC-4CC-yyCC. t ami 

de fuire on trouvera des di"mccrcs 3; l'infini, a moin$ qu'ils ne co"ill­
cident eX3tlemenr avec le premier. 

XXVII!. A CES PROBL EMES litr Ies diametres ou paralleles 
entr'eux, OU concourans a un point donne, i'eo joindrai un :lutre 
'1ui y 3 d. l'.ffiniec, & dont l'habile M,. ClnirflUI fait mention 
dans une des Lettres qu'il m'a fuic J'honneur de m'ccrire. L'arigine 
dc ce Probleme vient de Ia propriet< qu'. I'EllipCe, par I'quelle les 
Parallelof1rammes infcrjrs dans l'Ellipfe auto ur des dcux diamecres 

o I ' . conjugues, comprennent partout a mcmc alre. Or cotmne couces 
Mt Ies 



)es droites"rirees d:ms ]es aU(res Courhes d'un point fixe, comrne 
d'un cenrre, ne font pas des diametres , nous ne ferons pas atten­
tion dans cette recherche 3 la condicion, qui concerne les dia­
metres , & nous propoferons feulement le ProbIeme de I_ maniere 
fuiv_nte. 

Fig, J. TIiO Uf/ ER /111' Courbe A Mnm B 9ui nit deUK dinm"r" 
IJrthogo1JQuX ACH Er a C perpmdiculiliru enry'eu.:r J' 'ltlt I( C'enrr~ 

de Ulle eourhe Jo'" pnr (Ol1d'luml en C, e' que (omm, I'EUipfe eU, 
Ilil teile proprieti, 'Iuten mtn01J1 du ((fIIre C un rayon 'luelconfue C M, 
€1 en mime tel/li Im IIU/I't rayon CM pnraDilt ti 1(1 langell1e MT nU 
poil1l M, "aire du Iriangle Joil Mem cOllfla." pnr IOIJ/; "nl1l egale 
ti f oire du triol1glt A Ca. 

, 
XXIX. Po 1.1 R RE S 0 1.10' E ce Probl~me, pofons, apres avoir 

fait comber une perpendiculaire MP du point M fur I'axe AC, 
l'abfeiße CP - x & I'appliquce PM =y; I'equation pour 13 Courbe, 
qui foil'",W = 0, devr:l d':lboro ecre teile, que .:r &y ayent de part 
& d'auth des dirnenuons paires, en fone que foit que I'on pofe 
x, foity, .OU l'une & Pautre, Pequation negative demeure toujours 
10 m~rne. W fera donc une fonllion quelconque de x x & yy; car 
cette condition eft requifc par la propriete prefcrite, en vertu de 
laqllelle , tallt la droite AC que n C doivent erre des diametres or­
thogonaux de la Courbe. A prefent que du point M on tire 
pareillernent fur I'axe AB la perpendicuJaire 111 p, & que I'on dire 
Cp - t & pm = u, il faut • caufe de I. cominllite de la Courbe 
que la meme equatioll fe trollve entre t& u, qui efi entre x &y; Oll 

que G dans I'equation W - 0, a la place de x ... on pofe I t, la valeur 
de y y je change 1111. 

XXX. Qoi ' O N PR ENNf une nouvelle variable z, par laquelle 
on detennine les valeurs x x & yy, en fone qU'en rejettant %, jJ en 
naiJfe I'equation pour la Courbe ,W _ o. Q!!e I'on con~oive de 

plus 
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plus une teUe quantite %, qU'en la faifant negative, '",,, Ce change 
en I t, & Y Y en u u, car alors il efr manifefre qU'en rejettant %, I'e­
quation entre t t & u u doit fe trouver, de meme qU'entre X" & yy, 
comme la Joi de Ja continuite le requien. Soient donc P&R fun­
ttions paires de z, qui demeurent les ml3mes, en pofant - z a l:1 
place de t %; & que Q & S foient fonenons des dimenuons im­
paires de %, qui fe changent en leurs negatives, fi I'on pofe -1 a 
la plaee de t %. Si donc I'on pofe "''''- PtQ., &yy = Rt S: 
enfaifant1negatif, on auraH=P-Q.& uu=R-S. Par ces de­
nominations on parvient done a decouvrir, premierement que les 
parties de Ja Courbe AM a & a mB confiiruent la mem~ Courbe 
continue, & enfuite que t:mt AC que aC font des diametres or­
thogonaux. 

• 
XXXI. D E P L 11 S puisque la droite C m doit etre parallele a I. 

tangente MT, a caufe de la foutangente PT = _ y ~ x, cela fer. 

PT : PM = Cp: pm, ou dx: dy = t: u, d'ou nalt udx t td" 
_ o. Enfin comme I'aire du triangle M C m doit etre confrante, 
qU'on cherehe cette aire, qui efr = i CM. Cm.linA.MCm. Mais 

lin A. MC,. flll A (MCP t mCp) - PM.Cp+CP.pm. 
CM.Cm ' 

• 

d'ou hire du trian.le M C m fera = t y + u"; par conse-
1. 

quent Ja valeur de ty+ux 'doit etre eonltante, & ainr. fa diJferen­
:l 

tiellefet. egale a Zero, en fone que y dl t I'd, tud" t xau -0. Or 
.. d x t Idy etant = 0, ccl. ferayd I t ... du = 0; par bqueIJe 

M J equation 
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<quation, on comprend que I. tangente mt fera parallele au rayon 
C M, & qU'ainfi les rayons CM & C m doivent tue reciproque~ 
mellt paroli.les a 1eurs tangentes MM & mt. . 

XXXII. POSa NS ty + fiX _ .er, & comme X eft = 
1/ (P+Q) Y :::;: v'(R+S); t:::;:Y (P-Q) & tt:::;:Y (R-S), 
fubftiturions faites Oll aura Y (P+Q) (R-S) + Y (P-Q) (R+S) 
_ lee. Q;Ie V denote une fon8ion quelconque impaire de Z, & 
qU'on pofe Y(P+Q) (R-S) ee + -"i en fairant Z neg.tif, 
l/ (P+Q) (R-S) feehangeraen Y(P-Q) (R+S)enfortequc 
l i (P_Q) (R+S) foir = e e - V, eomme le requien Ja na-

ture de Ja eondition. On peut done en inforer R +S = (c;= ~ 
(rc+V )' 

& R-S::::; l' +Q.. . AinJi .. fera :::;: Y (P+ Qi ; I = Y 

er-V cc+V' 
(P-Q); J'=y (p_Qj&fI =Y(p+Q)" Dea nah d .• 

dP+dQ... _ -dV _ _ (rr -V ) (d P-dQ ). 
- ~Y (P+Q) &dy_ V(P -Q) ~ ( P-Q) V(P-Q)' 

& en eonsequene. "d .. + ,dy = (':+2~!~~-dQ) 
dV- (ee-V ) (dP-dQ) 

- - , (P +Q... . Comme done 11 d x + I d J 

doit etre _ 0, 0 fer~ _ ( P P-Q...Q ) dV-V (PdP-QdQ) 
- " (PdQ-QdP). -

XXXIIL 
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XXXIH.Q.u' oN DIVISE cette equation par (PP-QQH , & 

cela fera dV __ V(PdP-QdQ) _ er (PdQ:-QdP) . 
V (PP-QQ) (P'-Q;H - (P'-Q' H ' 

. . I' L • d V er(P dQ:-QdP) 
qm apres 'mtogratlOo onne V (PP _ QQ) =f (PP ~QC1H ' 
PofonsQ'- Pz, puisqueP eft une fonenon paire, pz deviendra 
une fonClion impaire, teile que doit ctre ~ & parconsequent a caufe 

V «d~ 
d. dQ:,.- P dz + %dP, on aura PV =1 P ( , qui 

( / - ") I-Z ZH-

doir crre une formule iotegrable, Ii nous voulons decouvrir les Cour-

bes Algebriques. Soit dooc f /[dZ -) = VZ , atin que V 
l-U t (l-ZZ) 

devienne = P Z, d'ou il paroir que Z doir etre une fonaion impaire 
de Z, afin que V devienne une fontlion impaire, comme Ilaus 

I'avons fuppos •• Or de liI oalr (~Z - (I - zz ) dZ + Z z dz & P 

eca? 
= 7:( l'-----.-z') d"Z"'+"Z'-z:-di':: •. 

XXXIV. EN PR ENANT donc Z pour une fontlion quelcon-

. . d Z, ( . P cedz . ft r O' que Imp"re e 101r - ) Z Z i ; qUl e unClOn, uon 
(I-zz d + z z 

. _ erzd. erZdz 
palfe,doncQ_Pz= ( ) lZt Z ;&V=PZ= (- )dZt Z -'" /_z t. (, 'l.dz l-~~ ~ :l-

On arrivera done par ces l'Oyes ii I. folurion complette 
du Probleme; & x & y ferent determines de Ja manie­
re [uiv.ot. par • & f. fontlioo impair. Z prife arbitr.i 

== ce (I+Z) dz . remeot; en forte quo x x foit - & y y 
(1-~%)({Z+Zzdz ) 

-
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= t< (I-t) (1+:) (dZ-Zd.)' 
((1-") dZ+Zzd.) dz. • 

Or de • & Z faits nega. 

eifs refultem POllI tI & U u les memes valeurs qui leur conviennent 

en vertu de ce qui precede, tt = ( ce (I-.) d
Z
Z & u,. 

I-")d.+ zdz 

<<(I+%) ((1-') dZ +Zd%)' . On ded"ira d~c de Ja 
(ü -zz ) dZ+ Z'dz) d% 

un nombr. innombrable cle Courbes doüees des proprietes propo. 
s~es, qui premierement ayent :Jutour des axcs principaux nC & 
AC des parties fcmblables & egales, & qui .nfuite en menam 
par le centre C les deux rayons CM & Cm, aux tangemes d. Ja 
Courbe en M &m reciproquem.nt paralleles, dOMent pour aire du 

rriongle MG m = (c, 

xxxv. 0 N T R 0 U V E RA done I'equation pour la Courbe 
entre ... & y, Ii I'on rejet!e la variable Z de ces deux 

. « (I+.)d' 
eq"'.tlOnS; X.Y = (I' .. ) d. + Z. d z & Y Y --

ce. (l-Z ) « I+z)dZ-Zdz )1; & en divifam I'une par I'autre 
«[-u) dZ+Zzdz ) dz 

yy __ (I - .) « 1 + z) d Z - Z dz ) , & 
nous aurons ...... (I +.) d.' 

Y · «(1+') dZ- Z dz)V(I-") & I d . d _ , e pro Ult onncr:a 
-- (I+') dz x 

yx = cr (C I+') dZ-Z ~.) V(I-n), 
(1- zz) dZ+Z,'" 

Mais fi nous 

ne 
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ne delirons pas I'~quation entre x & J', le ~ m~m('s fo:-mu!es trouvees 

donnent une conftru8ion commode, car cn prcnant une valeur 
quelconque pour Z, par ou z Cera en meine "tems dctermine, 0'1 
trouvera les valeurs pour x x & yy, & elles detcnnincronr un point 
de la Courbe. On pourra aum batir la doflus llI 'C Conllrulli6n 
Gcometrique, fi l'on pofe une Courbe, dOI1t les coordonnecs foient 
z & Z, & qui .it cene propriet'" qU'en faif'Ulr z neg.rif, I'.utre Z 
le devienne .um; car Ja raiLOn emre dZ & dz rera delinie par 1a t311-
genre de cette Courbe. 

XXXVI. PUl S Q.u E Z doir etre une teile fondion dc • 

qll'elle 1" .change en:- Z, en rnetram -z a la placc de z, pofons 

pour le eas le plus flffible Z = ... j & ccla fera .. x = ce (1+') .. 
d ' , a.x.t'& "xx & )'Y = <>cc (r-z )i ou I+z = I-Z=2- _ . 

ce ce 
Done y y = 2 /lCC - .. "X x, qui cll!'c'quorion pour I'ellipfe, Ja­
quelle Cour"" fatisfait m.nuellement ii ce qui «ojt demande. 

XXXU. POSONS" proCent Z~a."', n etam un nombre 

. fi . Z d' c n: . . d d Z imp:ur, a n que ey·lenne lonl;Uon unpaue e z, fera 
dz -

11-1 n-I n+l) 
't/l Z & (I-'Z) dZ+Zzdz = (<znz -a. (n-I)z 

n-I n r 
dz=a.z dZ (IJ - (I1 - I ) ZZ) & ( I+z) dZ-Zdz=a.z - d z 

(.+(I1-I) Z), desquels on trouve .rx=_c_c-:,;c:.~-:-" I __ .:..!)~ __ _ 

"z (11- (11 - I ) :: ) 

M.",oiru de r Acnd,mü. Tom. I. N &yy 
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.. ce (1-.) ."-/(11 . i (I/-/) ~)' C. 
& y" = .Doncxx)ry= (/-") 

J n-(I/-/).' 

( 11 + (11-/) ' )" d'" r.1 . AI b· ',:.--'-,.-'-'.,'-"-+- ; ou en relerrant z re.u te une equauon ge rl-
(I/-(U-l ) <.) ' 

que de pluueurs dimenuons. Q,e u I'on pofe Z - ... -, xx fera 
l-.:::~ 

_ ce ( I + z) (I - zz) & . "'« (/ -2+2ZZ )' 
" (I +2%Z ) YY - 1+2U . 

On peut de i:J. mcme tn3;1ierc fubffiruer un nombrc i nnom~ral>le 
oe fGl1clion: de, 3 Ia :plnce dc Z, qui fourn! roJ1t roujours dc:; cqua­
.cions pour Jes Courbes, qui fcltisfont::1 ce qui eO: cicmande; & je 
J1'CIl ai point crouve ener'eIles , qui conduilit a une c -1 uarion plus 
fimplc entre .l' & y, quoiqu'elles foient (Dutes faciles a confiruirc. 
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