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XXXV,
Petr. Dangicourt.

De periodis columnarum

in ferie numerorum progresfionis Arithmetice Dyadicé
expreflorum, )

Pars Prima.

De periodis columnarum in ferie numerorum
nataralium Diadice expteflorum,

Cap. 1
De defignatione Diadica,

Yadica eft Arithmetica in qua numerns exprimitur per No-
- tas in eadem linca fcriptas, qua fignificant numeros ratio-
nalés integros affirmativos & fubintelliguntur muldplicat
per potentias numeri 2. ordine rcl'pondentcs,incipi;ndo a
dextra verfus {iniftram & 4 potentia infima cujus exponens ¢ft 0
Exempli gratia numerusfg dc b a Significat.
frr=re2t~+dadi b2 —a2°
vel f32+e186—+d 84 —+b.2—+a
eruntque fedes unitatum, laterum ( nempe binariorum), quadrato-
rum (nempe quaternariorum), cuborum (o&onariorum ), biqua-
dratorum (fedenariorum) &c.  Altior autem dicetur {edes potentiz
cujus exponens eft major. .
Et Notz tales adhibentur ut non posfint refolvi in fimpliciores
notas fecundum prafcriptam legem
(1) IraqueNota debet effe minor quam 2. .
Nam fi nota velut « effet 2 vel major quam 2 & adhiberetur # 3
poffet ex afieri 2 —4 (ubi« cxiftente 2 fiet 5 — o) & 4.2 erct

2.2" vk be2° fou 1, 2571 —+ 4, 2+ ubi fi b major quam 2 vel z?::ra 13
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rurfus refolvi poteft; &fibis occurrat eadem potentia ipfius 2, velue
2™ — 2™ fit == X 2™"** itaque 4, 2° poflet refolvi infimpliciores,
contra defideratum.

(2) Nota debeteffe ovel 1.

Neque enim datur alius numerus ratjonalis integer affirmativus mi-
nor quam 2 qualis efle debet (per 1)

(3) 1 10 100 1000 10000 &c.
Significant 1 2 4 8 16 &c.

Nam 1000 (per definidonem) == 1.8~+0.4—+0.2=+0.T quod

(quia 0. 4 =0 & I.8 == 8)== 8 ~+0~+0~+ 0 quod (quia §~+0 = 2)
==§ idemque cft in czrteris,

(4) Infedibus altioribus, altisfima unitatem habente, poni pot«
eft ovel omitt.

Namooodcbg—02v}02° 02t r+dcba =010 ++0 o}
dcba—=4dcba.

(s5°) Si numerus fit addendus ad numerum fedes refponden<
tes invicem funt addende,

Scilicet unitates unitatibus , binarii binariis , quaternarii quater-
narus &c. .

(6) Ttaque in addirione numerusita fubfcribitur numero,ut fe<
des fedi refpondenti fubfcribatur, veluti 10011

10110

Cap. 1,
De additione unitatis ad numerum.

_(7) Si unitas additur ad 0 mutatur hzc oin 1 in eadem fode

& nihil wransfertur in fedem immediate fequentem, potentiz fcilicet
proximz 3ltioris. '

o

Nine-+1=1,itaque 1
I

(8) Siunitas additur ad 1, mutatur hzc ¥ inoin eadem fede

& ex hac nota o zransferepr 1 in fedem immediate fequentem, fci-
licet ibi addi debet,

Uu ' Nam
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Nam 1=+ 1==2== 2 squod cft (per definition:m)b.2 —+ 4. 230+ 0 =
‘ b ¢
1.2 —+0.1 id eft Dyadica expresfione 10, nempe 1
10

(o) Si unitas addatur ad notam, mutatur nota in oppofitam
ineadem fed:, & fimilis 1. additur infede immediate fequente.
Nam nota non cft nifi 0 vel 1 (per 2) jam ft unitas addatur ado,
ex ofit 1 ineadem fede, & infequentem transfertur o ( ger7) fin u-
nitas addatur ad 1, umc ex1 fit o ineadem fede & ¥ transfertur in
fequentem (per 8.) notas autem 0 & 1 vocamus Oppofitas, itaque i

z o I
ponamus 4 oppofitam ipfis fiet = 1 1
ab oI 1o

(10) Si numerus fit augendus unitate,mumerus novus ita differe
a priore, ut notz fequentes primam O mMANCANt OMNES, coetere mu-
gentur in oppofitas.
Nam fi prima  nota o, fit nota prima omnino, neque pracedasur
per unitates, fola mutabitur, & erit operatio
cbao
X

chax
Sin przcedatur per unitates & ipfa mutabitur, & notz quz eam pr<
tedynt, & etit (per 8.) operatio talis cbaoc11111

v » 8 - ¥
e

: cbaroooo00

Scilicet 1 ~+ 1 eft 10, fcribe o in eadem fede & transfer 1 inproxime
fequentem quod defignatur pun&o fubnotato ;rurfus in fecanda fede
unitas pun&o defignata addatur ad unitatem jam ibi exiftentem feri-
betur o in eadem fede & unitas pun&o transfertur in fequentem
nempe tertiam & ita continuabitur donec pun@o defignctur adden-
daunitas in fede ubijanz amplius nulla eft unitas id oft ubi & -
poni intelligitur o cui cum additur 1 (per 7) dat 1 in ea icdc,B¢¢
quicquam ideo mutatur in fequentbus fcdibus,

C. ap. 1A
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Cap. 1II

De tabula numerorum nataralium Diadica.

Abula feriei numerorum naturalium eft qua fequitur, quemad-
T modum demonftrabitur infra Cap. 5.

o

1

10

11

100

101

T10

111

1000,

Eadem tabula continuata, columnis interflin®a & inlocis vacuis figp-
pleta per alcriptas (fecundum 4) notas o, exit

0000

0001

0010

0011

0100

o101

o110

oIII

1000

$i numeri integri minoribus proxime majores immediate fubjiciantur

mcipiendo 4 o, 1 & ita pergendo per 2.3.4. &c. idque aliquamdiu con-

tinuetur, addendo femper unitatem novisimo numero ad producen-

dum numerum fequentem, fig fer/es,qua vocatur numerorum natura=

lium; quodfi exprimantur Dyadice, & ita ordine major minori fub-

{cribatur ut notz ejusdem fedis in eadem linea re&a collocentur,nem-

pe notz unitatum in cadem linea, fimiliterque notz binariornmin ea~

dem linea itidemq; quaternariorum &c. ita ut linez pagina erea fint

:)Cl‘ﬂcak.:s atq; adeo parallelz inter fe, quemadmodum faGumeft inta-

ci"; };’:d)e&a: Tum his pofitis, notz ejusdem fedis dicentur componere

%am, eritque prima a dextris columna unitatwm, proxima bina-

Uu 2 riorum
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riorum, tertia quaternariorum , quarta, oftonariorum, & ita porro,
Atque ita nnmerus ordinalis co'umnz unitate excedit exponentem
potentiz 4 2 cujus eft fedes, & quavis columna continebit notas fe-
dis {ibi refpoadentis cujusq; numeri tabulam ingredientis,nempe colu-
Mmna prima omnes primas numerorum quorumeung; notas, Columna
fecunda omnes fecundas, & ita porro,itaque & quavis columna inci-
piet afede refpondente numeri tabulz primi. Is autem eft o vel quod
idemeft (per 4) 00 aut 000 aut 0000 &c. itaq; fedes numeri primi
quelibet habet notam 0. unde & confequens eft quamvis columnam
incipere anotao. Nota autem in columna immediate datamnotam
precedens dicetur proxime fuperior,& proxime fequens dicetur pro-
xime Znférior ,quaevis autem columna propriam conftituit {uarum
notarum feriem, camque periodicam, ut mox patebit.

Scriei partes dicentur sszervalla, & aguales funt partes cum z-
qualis eft numerus terminorum feriei eam componentium. Periodi
{unt intervalla zqualia, inter fe fimilia, feu cosdem eodem ordine ter-
minos habentia, fe immediate excipientia, & ferses dicitur persodica
quz ex periodis conftat five omnino ut abed. abcd abed &c. €.
five poft aliquot terminos demtos , velat abcdef. cdef: cdef. m:?(»
&e. Edfi autem in hac ferie periodus non tantum affumi posfit caef”
fed & deft vel efcd vel fedre, nam quodlibet horum intervallorum
continue redit. Solet tamen alfumi perzodus quarm proxime ad ins-
tium [ories, & ita omisfis ab fiet pesiodus caef Si periodus habeat
pumernm terminorum paremn, dividi potcft in duo 1atervalla zquas
lia, qua dicentur fémiperio7i Columna quevis feriei numerorum 1a-
turalium dyadice exprefforum non alios habet terminos quam ips
notas dyadicas o vel 1 & reperictur effe’ feries periodica. per odus
autem 11 ill's incipit ftatim ab initio feriei, & quavis periodus j1$
coaftar ex duabus femiperiodis norarum oppofizaram ita ut notx 0
una m:d’etate refpondeant eodem ording notz x in alia medicrare,vel
coarra. Veluti fi periodus effet 00001111, ita prima nota intervall
fen {emiperiodi prioris opponetur notz primz femiperiodi pofter:0-
ris. fecunda fecunde , tertia tertiz , &c.  Idem cft, i fit pgrzgdfz:f
or.o.01,ctiitales periodi,ubio & 1 permifcentur, in column:s iK1:¢1
nueroruin naturalium non occuirant.  Hac in anteceflum poid-
mus, uti.teiliganfir vocabula & phrafes quibusin progrefis utcnil
rem dutem fe fic habere mox demoadtrabitur,

Cyp 7,
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Cap. IV.

De columna prima & fecunda tabule numerorum
nataralium Dyadica.

(11) Nota quavis fequens primz columnz formatur per unitatem
additam ad notam proxime fuperiorem.
F

- . . IS [
G .... &
H a'

Nam nota quavis prime columnz velut 4 formatur per formatio-
nem fui numeri. Numerus autem fequens G formatur per additio-
nem unitatis ad numerum przcedentem F (ex natura feriei natura-
lium ) id eft (per 5 ) ad 2 notam unitatum inipfo, qua eft nota pri-
me columne (per defignationem dyadscan.) & proinde eftproxime
fuperior. Notab formandain prima columna. Hac ergo nota for-
matur per additionem unitatis ad proxime fuperiorem 4 -
(12) Inprima columna notz o & i altzrnant

a o I
b Ty o*
a o' 1t

Nam nota primz columnz quavis (prater omninm primam) velue
b formatur per 1 additam ad notam proxime fuperiorem 4. Traque
(per9) & eft oppofita ipfi 4 & eodem modo ex g addita 1 formarur
oppofita ipfi & nempe (ex Myporkefi) 4, altémant ergo 2 & b, id eft,
(per2) c&1vel1 &o
. (13) Periodus primam colurnnam Tabulz numerorum natura~
bum dyadice expreflorumn conflituens eft o 1
Nam ubique inea alternant 0 & 1 (per pracedenten) & o eftpri-
M2 omnium primz columnz notarum, quia prifis pumerus in fe-
ne nataralium eft o, cujus nota prime fedis cft o ita jue periodus
ncprt a 0, & fito1x
(14) Periodus prime columnz conftat ex duabus femiperiodis
oppofius
Nam conflat 0.1 exo & 3 quarum notz funt oppofite
(15) Prima columna nihil wansfert ex prima fua periodo infe-
andam columnam .

Uu 3 Nam
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Nam primus tabulzx numerus eft o fecundus eft 1 qui numeri nul-
fam habent notam fedis fecund2.  Itaque nihil transferunt in fe-
cundam columnam. His autem abfolvitur prima periodus, cum
{per 13 ) non fit nifi binorum terminorum

(16) Prima columna eransfert unitatem in columnam proxime
fequentem ex quaque {ua nota o prater primam € & non ex {ua

nota 1

§o2%h ] 1% f} 2%u | 1§ 2¢0 | 1o
. |a . o . t
a . o ' t ¢
. b I I * o

Nam primz columnz quavis nota o0 (preter primam) formatur
{(per 11 ) ex additione unitatis ad notam ejus prexime fuperiorem
non ad o (nam o—+1==1} ergo (per2) ad I jam 1 ~1-=10
(per 3) ubi ex o transfertur 1 1n columnam fecundam., Sed 1. in
prima columna non formatur additione ad 1, fed ad o, unde fit
(per 8) ex quo nihil transfertur,

(17) Prima columna transfert unitatem in fecundam ex initio
cujusque fuz periodi demd periodo prima

Nam (per 16) transfert ex quavis o demea prima o, fed quavis o
eft initium periodi (per 13 ),

(18) Prima columnaex quavis fua periodo poft primam trans-
fert primum 1 deinde o in fecurdam columnam,

Nempe (per 16 ) ex o transfert 1 ex 1 transfert o .

(19) Sccunda columna tabulz feriei numeromum Diadice €x-
preilorum habet periodum 0011 .

Sit nota quzdam columnz fecunde 4 innumerocu- 2% | 17
jus nota prima feu noza primz columna ipfi 4 refpon-—",
dens fit 1 Ergo (per 12) nora proxima inferior pri- 5
mz columna erjt o'qua (Per 16) transfertunitatemin 4

b
b

s

fecundam. Ergo in fecunda ad 4 addetur 1 & (per 9)
fict oppofitainde (per1:) fequitur 1 in columna pri-
maquz (per 16) nihul transfertin fecundam.  Ergoin
fecunda manet 4 quod jam periodus diGz columnz
primz o 1 (per3) fecit in b proxime pracedentem fecunda,nempe

ut bis produxcrit ipfi oppofitam 4, id codem modo fequens period}li
acia

- QO ™ O m
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faciet in « proxime prazcedentem,ut bis producat ei oppofitam nem-
pe b & ita potroyitaque alternant 44, 44 adeoque & 0o 11 vel 1100
Sed periodus columnz fecunde incipit 2 o0 quia duo numeri infe-
rie naturaliumr primi nempe o & I vacant in fecunda fede Itaque
ibi ponitur o (per 4 ). Itaque perioduseritoo 11,
(20) Periodus Secundz columnz conftat ex duabus femiperio-
dis quarum qualibet eft notarum fimilium & notz unius funt oppo-
“fitz notis altertus i
Nam periodus fecundz columna 0011 conftat ex duabus fentipe-
riodis, 00 & IT quz funt quales diximus.
(21) Periodus fecundz columnz eft dupla periodi columna
imz.
a Nam Periodus fecundz columnzeft [per19] eft 0011, Sed primz
[per 13] eft o r UWlanotarum quatuor, hzc notarum duarum.
Cap.. V. |
De columnis Tabulz numerotum naturalium
, + in univerfun. .
[22] Quavis columna incipit 40 ;
- Nam cum primus numerus tabule fit o vacant ommnes fedes fe-
quentes in eodem numero {cu [guod idem ¢ff per 4] habent notam
©. Quavis auteny cofumina continet notas {edis refpondentis nume-
rorum tabule quorumcunque [ per Fabule m{mﬁz’mem.] kaque
Incipit & fede refpondente numeri primid, Idelt a o
.. [23] Incelumna tabulz quacunque fequente non fit mutatic

1 quia ex prima transfertur unitas

. Nam continuata tabula, feu cart additur 1 immediate fit nu-
fatio 1n colummna prima nempe unitatum [ per § Tnec inf{equentibus
nifiper translationent unitatis ex prima. :

(24] In columna quacurique fequente non fitmutatio, nifi cum
€x proxime prazcedente transfertur I .

Nam mutatio fit in fequentibus currs prima transfert in fecundam,
fecunda in tertiam, tertia in quartam& itz porro, Itaque quavis co-
kg eranslationent recipit ex proxime pracedente. "

20 Lo columna fequente non fit mutatio nifi fiat mutatioin o-

geedentibus, w4l 3
Quod
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Quod patct ex iisdem.
[26] Columna non transfert nifi ex fua nota o & ea quidem

quz fit addendo 1 ad proxime fuperiorem 1

Nam hec fola additio notz ad notam facieplusquam 1 rempe 10
[per 3 ]. Ubiin prima manet o fed transfertur 1 in columnam f-
quentem
[ 27] Continuando tabulam numerorum naturalium, in co-
lusnis fequentibus cam qua prima notam habet o notz novisfimz

permancnt in ceeris mutantur in oppofitas,

Pars tabulz naturalium.

« Ll & L » L * L 2
» & L 4 -~ * - * L
L2 > > » £ & & L )
F ¢ b a o 1 1 1 1

G ¢ b a 1 o o o o

Nam continuatio tabule eft additio unitatis ad numerum ulti-
mum F, ut formetur nuneres novis G & tam mutatio in columnis
tabulz cft cadem quz mwtatio notarum in fedibus numeri ultimi,
Porro in numero cui additur 1 permanent [ per 10] notz poftpr-
fmam o caterz in oppoficos mutantur,

[:8; Iraqueiisdem pofitis non mutatur nota columne fequen-
ts, nifi musat fit quavis nota reipondens columnz przcedent:s pet
additionem unitatis refpondentem hic intelligo que in eundem nu-
merum cadit. )

[29] In quavis columna tabulz fequente tot fe fine interru-
ptione confequuntur notz fimiles, quot non funt formatz per trans
Jationem unitatis excolumna eam proxime przcedente.

Nam [ per 24.] in columna non fit mutatio nifi per hanc transe
lationem .

[30] Tabulz columna inqua ubique alternis {e excipiunt[adeo-
que periodum conftituunt ] duo intervalla 2qualia unum ¢x meris 0
akterum ex meris 1 non transfert unitatem ex fua periodo prima

Non ex 1 [ per 26] non ex o nifi quam proxime pracedit 117¢7 e
andem 26 ]Sed taliso non eft inprimaperiodo, Quia in primd pe-

. . . z
riodo cft prima o, Ea antem [per 22) pracedit omnes 1,54
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—
o in periodo eandem immediate fequuntur ¢ ex Mpoth ff ) ergo o-
mnes o prima periodi precedunt omnem 1 ejusdeim.

(31) Columna,qualem defcripfimus, non transfert unitatem ni@
ex prima o periodi {uz cujuscunque prater primam. :

Ea enim nota o fola immediate fequitur notas (ex hyporhefi)
itaque ( per 25 ) ex eafola transfertur. )

(32) Columna propofita, qualem defcripfimus, quot habet no-
tas fux periodi, tot haber notas ¢is refpondentes inter fe fimiles in
columna proxime fequente.

Columna proxime {cquentis nota immediatc perio-  a 1
dum columnz propofitz prazcedens efto 2. Ea noa™ =5
s translatione faGa ex oprima periodi columnz pro- 4

I
X

pofitz, ( per 26 ) tranfitin oppofirum 4 refpondentem
cidem 0, qua nota & reperitur in omnibus locis co-
lumne didz proxime fequentis refpondentibus pe-—
riodo columnz propofitz quia ( per 26) non antc
mutatio fit quam in loco refpondente primz ¢ periodi fequends
Ttaque omnibus notis periodi columnz propofitz refpondet 4 inpro-
xime fequente,

. (33) Columna propofita, qualem defcripfimus,habet fequenteme
aliam talem, cuus periodus eft dupla periodi prioris,

Nam (per 32 columnz propofitz periodus habet refpondens
tem ubique notam 4 in colummna proxime fequente, a I
& rurfus (per 32) ejusdem columnx propofitz pe-
riodus immediate fequens habet refpondentem no-
tam 4 m eadem columna proxime fequente, fed 4 cft
oppofita ipfi 4, quia (per 24 ) nafcitur ex 4, additan-
e translata ex prima o periodi {equentis, & pro-
inde (per 9) b mutatur in oppofiwum 2 & eodem mo-
do pott ultimam & redeunt ipfe 4, ut ante. Itaque
columna. proxime fequens, habet periodum conftan-
tm ex duobus intervallis zqualibns, una mcrarum
;’c‘;’fggméx altera merarnm notarum 4, pofitarnm al- b o
Tis o al‘t‘:"r& proinde intervallorum alterum, eft ex me- ‘ c .
quaia i; umfex meris 1 ; funt autem intervalla duo alternantia -
colum ter le,& ita periodum faciunt, quia unumquodque periodo
== il propofite zquale eft. Itaque unumqguodque eft femipe-

Xx Tiodus
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riodus columnz fuz, cujus proinde periodus eft dupta periodi co-
lmnz przcedentis.

(34) Tabulz numerorum naturalium dyadice expreflorum co-
Jumna quavis, conflat ex intervallis altcrnantibus zqualibus, priore
ex mexis g, altero ex meris 1, quz adeo femiperiodi funt notarum
eppofitarum periodum conftituentes

Nam talis eft columna 1 (per13) talis effetiam columna 2 | per
1>] Ergo talis eft etiam columna hanc proxime fequens [ per
33] & rurfus hanc proxime fequens, & ficporro in infinitum. Prius au-
tem intervallorum, eft ex meris o, nam [ per 22 ] quavis columna in-
€ipit ab o,

(:5) Numerus notarum periodi cujusque columnz, in eadem
tabula eft numerus progresfionis Geometricz duplz, exponentem
habens, numerum ordinalem columne,

Nam periodi in columna prima notz funt 2, feu 2 [ per 13 ]
infecunda 2 feu 4. in fequente femper numerus duplicatus | per 33]
itaque rot fune duplicationes quot columnz, fen numerns notarum
periodi, eft potentia ipfius 2 cujus exponens eft numerus columnz
ordinalis ; Hinc tanders tabula prodit {eriei numerorum naturali-
am dyadice exprefforwm, qualem exhibuimus capite 3.

Pars Secunda,

De Periodis Columnarum feriei numerorum pro-
gresfionis Arithmetice dyadice expreflorym,

Definitiones.
sbedefghikimn

> L rd »
I 2 3 4
1. SI feries termutorum velug 4 4 [;{ef. .. » it data, & in uno
terminorum,veht 2, mcipiat numeratio ali qua, exempli can-
% def, quafinic in aliquo termino veluti /, & terminus £ folus du-
signetur, carcris omisfis, talis numeratio appellatur falf;;.?, qui nem-
pe fitin defignando,
{10%)
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3. Numerus [altss eft numerus terminorum numeratorum,
wverbi gratia, 3 eft numerus faltus ¢ f; finid in £ Iraque probe opor«
tet diftinguere numerum (@fz4s & numero faltanm.

3. Terminus in quem fit faltus, feu in quem cadic faltus eft,
terminus in quo numeratio faltum faciens finit, nempe /'in exemplo
propofito def.

4 Termsnns a guo fit(altus, eltis, quiimmediate pracedit pri-

um numerationis terminum: talis in exemplo prafcnti foret ¢ pro-
xime pracedens 4 primum termmum falws Z e £, & didi poteft,faltum
progredi d ¢ iRf

5. Termini tyansmisfi per faltusm funt termini omisfi in de-
fignatione : tales inexemplo prafenti funt Z¢ quia folus defignatur
terminus £

€. Saltus continuars dicuntur, cum terminus £7 guem primi
faltus fir terminus 4 quo faltus fecurdi

defg hi
exempli gratia, fterminus 7» éuem faldis 4 e / eltterminus 2 qus
Qalus g b 7.

7 Saltus cum [erie incipere dicuntur, cum primus terminus
primi {aleus eft primas terminus feriel. Ita faltus incipiunt cum ferie

propofita. ¥ abcdefghi
R

Quia primi faltus ¢ ¢ primus terminns 2 ctiam cft primus terminus
ferici. Tum quidem terminus « g#o primi {altus eft *
8. Saltus antc [eriem incipcre dicuntur, cum aiiquis terminus

primi{a'tus, prec=dere ponitur omnes terminos ferici; ponendo, vel
fingendo feriem retro continuari

20

*x * gbrdefg

L 4 L 2 L]

S N |
Sic fi faltus fe trium terminorum, cadantque faltas in 4, &, g, incipi-
ent faleus ante feriem, feu ante primum feriei terminum 4, velut in
2, ubieft primus terminus primi faltus ) @ <. i
9. Seltws poft fersem incipere dicuntur, cum primus terminus

Xx2 primi
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primi faltus cft terminus aliquis feriei poft primum 3 ita, fifaltus ca-
dant in ¢, 4,/ & primus faltus fit ¢ 4¢, patet eum incipere in ¢ qui
pofierior eft primo ferici termino 4.

0. Saltus cum ferie finire dicuntur, cum ultimus {altus cadic
in ultimum terminum feriel.

11. Saltus feriem complere dicuntur, cum primus terminus
primi {zltus eft primus terminus feriei & ultimus terminus ultimi {al-
tus cft ulimus terminus feriei.  Veluti fiferies eflet 2bcdefyhe

* - Ld

I 2 3
eujus {eriei primus terminus 2 eft primus terminus primi faltus 26 ¢
& ultimusterminuys ferici 7 eftultimus terminus vltimifalus g 4 2.

Obfervatio. Quicquid haétenus de ferie dictum cft, etram de
periodo cujusvis feriei periodicz intelligi poteft. Cum ipfa perio-
dus fit feries, fimiliter & certus numerus talium periodorum aliqua
feries erit.,

12. Inomni ferie periodica, falzus dicuntur transire, periodos
cum numerus falus (feu numerus terminorum fahus) eft major nu-
mero periodi, & transeundo de periodo in periodum, faltus cum pe-
riodis non finiuntur.

abcdabed abedabed abed abed abed

. . 4 o0 s

I 2 3 .
Ita in exemplo adje®to, ubi faltus primus cadit in ¢ tertium terms-
num fecunde periodi & non in ultimum 4, dicitur primus faltus trans-
ire & pratergredi primam periodum & cadere in fecundam : Simili-
ter primus & fccundus faltus perveniunt usque in quartam periodum,
non tamen in ultimum ejus terminum,quare dicuntur ipf;, tres perio-
dos prztergredi.  Acdenique primus fecundus & tertius faltus per-
veniunt usque in fextam periodum, non tamen in ultimum cjus ter-
minum,quare dicuntur primus fecundus & tertius faltus, quinque pe-
riodos pretergredi. Sed {i adhuc adjiceretur una periodus,unusqué
faltus, finirent faltus cum periodis. Quare diccrentur quatuor falms
priores eomplere feptem periodos,

Cip. L
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Cap. L

De faltibus zqualibus inter fe. percurrentibus termi-
nos feriei, five periodica fit, nec ne.

S.1. gl’ faltus zquales inter fe incipiant cum ferie finita & continu-

L2 entur in ea quantum posfibile eft, numerus faltuum, & termi-
nornm in quos ipfi cecidere, erit zqualis quotient,qui prodit dividen~
do numerum terminorum ferici per numerum faleus; & refiduum di-
vifionis erit numerus terminorum qui {fuperfunt in feric polt ulti-

mum {altum,
sbcdefghiklmn

L 4 L4 * *

1 2
Exempli gratia, fi numerus faltus fit 3 & numerus terminorum feriei
2bc --# it 13, dividatur 13 per 3, prodit quotiens 4. numerus fal-
tuum 1, 2,3,4, & quia poft omnes {altus fupereft terminus unus 7,
refiduum divifionis eft 1,

Nam faltum conficiendo, demimus tot terminos quot in faltu nud
merantur , ergo faltus funt fubwra@iones. Quare fi numerus termino-
rum feriei dividatur pernumerum faltus, quotiens ( ex #atura drvi-

JSeonis) indicabit numerum fubtra&ionum vel faltuum posfibilium,&
refiduum divifionis, indicabit numerum terminorum in ferie poft ul-
mum {2ltum refiduorum, :

.. 5 2. Ergo in ferie quacnnque, fi numerus terminorum feriei eft
divifibilis fine reliquo per numerum faltus (faltibus inter fe zqualibus
& cum ferie incipientibus ) dico, faltls complere feriem. Et fifaltus
compleant feriem, numerus terminorum ferici erit divifibilis fine re-
fiduo per numerum falus. -
iod s. 3]1 Si faltus zquales inter fe, in ferie periodica incipiant cum pe-

i o qua, & numerus faleus fit major numero terminorum perio-
plet el s periodorum quas faltus comprehendit (id eft vel com-
numer; {3 ;‘“Sgrcdlmr ) zquabiwr quotienti prodeunti ex divifione
quibus fahfus PET numerum peru_)dx : numerus autemn teronnorum,

xempli us excedit fg(:rl()d(’)s erit refidunm divifionis.

Pugraua, Inferieperiodica 46cd, abcd abed abcd®e.
* L *
1 2 2
Xx 3 : ubi
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ubi numerus periodi 26 ¢4 eft 4 i namerus faltus fits dividatur 5
per 4 quoticns erit I & refiduum 1. fragne primus faltus continet u-
nam periodum & praterea unum terminnm vel (quod idem eft ) pri-
mus {altus pretergreditur primam -periodum & (fllm': in primo ter-
mino fecuade. Similiter,fi ro fumma duorum primorum faltuum di-
vidatur it-rum per 4 numerum periodi, quotiens erit 2 & refiduum 2,
Itaque duo faltus transeunt duas periodos & finfunt in fecundum tet-
misom rertie periodi,& fic de cxteris.

Patet ex natura divifionds ut przcedens.

§.4. Ergo fi quidam-dati faltus inter {c zquaics compleant quas-
dam periodos cujusvis ferici periodicz, fumma terminorum in falri-
bus contentorum erit divifibilis finc refiduo per numerumperiod’, &
contra; {ifumma terminorum in faltibus contentorum cft divifibilisfi-
ne refiduo per numerum periodi,faltus complebunt periodos

§.5. Si in ferieperiodica faltus zquales inter {¢ poft completum
intervallum feu numerum periodorum minimum quem complere
poffunt, continnentur utcanque, complentes fzpius noyum nume-
rum periadorum priori zqualem; cadent femper in terminos fimi-
fes & in eodem ordine pofitos, in quos cecidere, cum primum perio-
derum numerum complerent.

Exempli gratia, in ferie periodica

A B C D
abcd. dbcd. abcd. abed, abed abcd, abed. abed. abed. abed&c.
I 2 3 4 5 6 78 9 101113
ubi quamor {altlis priores complent misimum periodorum numcrum
AB jquem complere poflure; dico,faluis fﬁqucntcs,comglcx}do quem-
que numerum periodorum fequentem B C,CD &c. priori AB zqud-
lem, cafuros femper in terminos ¢ b 44 in eodem ordine fimilcs pri-
mis terminis ¢4 & d in quos quatvor faltus priores cecidere ¢
primam intervalium A B complerent. Nam qua priores qu"‘"{?r
£altus fintunt in ultimum tersninum prioris intervalll AB, faltus ’c-
quentes incipient cum unoquoque intervallo fequenti BC, CD &
priori A B zquali,fed cum termind cujusvis intervalli {cquenth -
CD &c fint ¢x natura peripdica , eudem ordine fimiles terml!

i 3 { ne
prioris A B,faltus fequentcs cadent femper in terminos eQgem Ofﬁn‘l‘i‘
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fimil.s terminis in quos quatuor faltus priores ceciderunt cum pri-
mum intervalimn AB complerent.

§.6.H:nc fequtur T i omini ferie periodica feriem notarum vetter-
minoruminquos faltus zquales cadunt efft feriem periodicam novam;
Inexemplo przcedenti, {i omnes ¢4 44, in quos faltus femper ca-
dunt excerpantur,oritur feries period ca nova cfad. cbad. chad €.

s.7 Hinc fequitur 2- in ferie periodica periodum feriei termi-
norum in quos ipfi cadunt cohftare ex terminis in quos cadunt com-—
plendo numerum periodorum feriei propofitz minitnum quem com-
plere poflunt, Vel (quod idem eft) periodum ferici terminorum in
quos faltus zquales inter fe cadung, in omni ferie periodica conftare
ex terminis feriei propefitz in quos cadunt faltus minimo numero
postibili, periodos ejus quasdam complentes  In exemplo pracedenti,
termuni ¢ 624 in quos cadunt faltys complendo numerum periodo-
rum minimum quem complere poffunt, formant periodum ¢ b2 & fe-
riel terminorum in quos faltus cadunt cbad cbad. cbad Ec.

Vel, ?uod idem eft, finumerus 4 faltuum 1. 2. 3.4 fit minimus nu-
merus {alum complentipm intervallum ex periodis integris feriet
propofitz compofitum,quatuor termini ¢4 4 in quos ipfi cadunt,
dabunt periodum ¢4« d ferici terminorum in quos falus cadunt
‘5¢d3 cbad, cbad &c.

Cap, I1,

De Periodis columnarum in ferie numeroram pro-
gresfionis Atithmetice Dyadice exprefforum, five differentia com-
munis fir numerus par, five impar.

lumni E«m gicncs notarum i1 quas cadunt faleas fiter fe 2quales in ¢d-
ferte oo mumerorum’ Rataralinth, eft columna eusdem ordinjsin
quadam progresfionis Arithmetice cujus differentia communis
Namerns fatus,
g?;rgglgcns eft, natura progresfionis naturalis & Arithmeticz,quiz
umerorum naturalium faltus zquales fiant, prodit feries

g?g:ig"nis Asithmet ez qualcm dixi; Jder eft de columnis,exem-

Scriss
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Series numerorum nat- Scries numerorum pregresfionis
Arithmeticz.

ralium,
0000
0001
™ <0010
0011
{ oro00
~oloI
olIo
oIl
W |~ 1000
1001
1010 10
K'Y ~I0oI1/IIX - - -

§.9. Siin columna feriei fumerortim naturakium fumatur velaf-
fignetur mumerus par {emiperiodorum, prima & ultima femiperio-
dus inter fe oppofitz erune. Id eftfi prima conflst ex meris o uld-
ma conftabit ex meris 1; & contra, i prima conftet ex meris 1 ulti-
ma conftabit ex meris o.

Sit numerus par femiperiodorum comprehenfus inter A& B con-
tinens quatuor femiperiodos fecundz columnaz feriei numerorum
naturalium ; dico, fenriperiodum ad A, effe oppofitam
{fcmiperiodo ad B.  Nam patet, numernm parsm fc+
miperiodorum continereperiodos integras,quare fife-
miperiodus ad A eft prima periodi, eaad B erit fecun-
da periodi, & contra,fi femiperiodus ad A eft fecunds
periodi,ea ad B erit prima periodi ]
Atqui per 34 prime partis prima femiperiodus peno-
di & fecunda funt in quavis columna nymerorum na-
turalium oppofitz inter {c; ergo femiperiodus ad A ¢f

oppofita femiperiodo ad B, .
§. 10, Hinc in quavis columna numerorum naturalium, fifalts

compleant vel finiant numerum parem femiperiodorum quarum pri-
ma conftat ex meris o ultimus faltus cadet in notam 1 & ¢conud

caderet in notam o fi prima ex meris 1 conflages,
Excin-

- - - - oo,o 2
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Exempli gratia, Si faltﬁs 1,2,3,4. compleant numerum parem fo-
A % ‘ miperiodorum inter A & B comprehenfum, & conti-
° nentem fex femiperiodos fecun z columnz quarum
° prima ad A conftat ex meris 03dico, ultimum faltum
1~|1 ¢cadereinr o
p Nam per definitionem 10 & 11, cadet inultimam
° notam femiperiodi ad B ; Atqui hzcultimanota adB eft
)
1
1

|2 1 quia, femiperiodo ad A conftarxe (perJyp.) ex meris
0, femiperiodus ad B coenftabit per precedentem ex

meris 1,
o~|3 §.11  Siin columna feriei numerorum naturali-
o { um, asfignetur mumerus par femiperiodorum, quz ulti«

1 mam proxima fequetur {emiperiodus, prima fimilis e~

1«\,4. rit. Ideft,fi prima conftat ex meris o, proxima poft

B ultimam edam conftabit ex meris o; & illa conftante ex
meris 1, etiam hzc ex meris 1 conftabit. )

Sit numerus par femiperiodorum inter A & B comprehentus, con-

x tinens quatuor femiperiodos fecundz columnz; dico,
Ao primam femiperiodum verfiss A, effe fimilem e, quz
"o {equitur ultimam verfus B

1y Nam liquet, numerum parem femiperiodorum pe-

I riodos integras continere,quare [ex Aginraperiodica)

o poft ewrum revolutionem, {emiperiodus proxima ultra

o~ly B ,eﬁprima: ad A {imjlis,

1
B I § 12. Ergo in quavis columna feriei numero-

rum naturalium dyadice expreflorum, fi faltus quidam
I, 2, 3 transeunt numerum parem femiperiodorum
A B, quarum prima ad A ex meris o conftat, ultimus
L faltus 3 cadet in o, & contra, caderet in 1, fi prima fe-
miperiodus ad A, exmeris 1 conftaret.

f Nam [per def 127 cadet hic ultimus faltus in quandam notam
emiperiodi immediate ultra B, atqui hac nota erit o, quia, femipe-
riodo ad A’ conftante [ per b@pethg[in] ex mgris o, {emiperiodus ini-
mediate ultra B conftabit [per praced. ] ex meris o.

§- 13- Slin columna numerorum naturalium dyadicg expreffo-

Yy m

0\l3
0
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rum asfignetur numerus impar {emiperiodoruny, prima & ulima
femiperiodus erunt fimiles inter fe

C Sit numerus impar femiperiodorum C D continens tres
o {femip.riodos tertiz columna fer-ei numerorum natu-
o linm dyadice exprefforuns; dico,{cmiperiodum primam
o~|1r ad C efle fimilem femiperiodo ultimz ad D, ideft, fi
o | primaadC conftat ex meris o, & ultima ad D confta-
bit etiam ex meris o, at illa conftante ex meris 1,hac
1~|2 etiam exmeris 1 conflabit,
X Nam fi demta ultima femiperiodo ad D fiat inter
I vallam Cd, illnd continebit unam vel plures periodos

d o~]|3 integras,quia numerus femiperiodorum ifter ¢ & d
) comprechenfarum erit par. Quare [ ex #arura perio-
o dica ] poft revolutionem periedorum inter C & d
o~[4 comprehenfarum,erit femiperiodus inter d & D com~

prehenfa fimilis primz ad C,

§.14. Ergofiquidam faltus 1, 2, 7, 4, compleant vel finiant nu-
inerum imparem f{emiperiodorum cunjusvis colimnz feriei nume-
rorum naturalium dyadice expreflorum, quarum prima ad C con-
flet ex meris 0; cadet ultimus faltus 4 in o; & contra, caderet in 00~
tam 1,{i prima femipe:iodus ad C ex meris ¥ conftaret.

Nam [ per def10] cadet in ultimam natam femiperiodiad D-
§.15. Si in columna feriei numerorum naturalium, asfignetar
numerus impar femiperiodorum , que ultimam proxime fequitur
femiperiodus, erit prime oppofita.
Sit numerus impar femiperiodorum inter C & D comprehenfis

eontinens 3 emipericdos | ¢x. gr. tertiz columnz ) dico femiperio-
dum inter D& §* comprehenfam eflc oppofitam primzad &

Nam
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Nam femiperiodus inter D & F comprehenfa, elt per
Prop 34.primapartis oppofita ultime femiperiodo ad D,
quam proxime fequitur, quare erit etiam oppofita prima
ad C,quia [ per praced. ] prima femiperiodus ad C & ul-
tima ad D funt inter fe fimiles.

. §. 16. Ergo fifaltus quidam 1,1, 3, 4, 5 transeant nu-

merum imparem {emiperiodorum cujusvis columnz feriei
numerorum naturalium, quarum prima ad C conftat ex

3 meris, o ultimus faltus § cadetin 1; & contra, caderetin o,

fi prima femiperiodus ad C ex meris 1 conftaret.

3 Nam{[per definitionem 12] cader in quandam notam

{emiperiodi quz D F, ultimam intervalli C D {equitur, at-
qui primd {emiperiodo ad C, ex meris o conftante, omnes

1~{s notz Temiperiodi DF erunt [ per praced.] 1, ergo cadet
F1 i

in 1. Sed fimili ratione caderet in o, {i prima femiperiodus
adC ex meris 1 conftarer.

§.17. Si quavis femiperiodus, intervalli E F ex femiperiodis in-

]

~
~
~
~
~
~
~
~

*  tegris cujusvis columnz feriei numerorum naturali-
®  um compofiti & faltibus zqualibus inter fe & minori-
bus femiperiodo colsmnz completi, dividatur fucces-
five per numerum notarum faltus, adjiciendo Dividen-
dis fequentibus refiduum pracedentium, quotientes in-
dicabunt alternative numerum notarum tum o, tum I,
in quas faltus cecidere, cum dntervallum fupradiGum
compleverint,

Nam guia [zeipfa] una quzque femiperiodus cft
feries, quotiens quivis [ per 1] indicabit numerum no-
tarum in quas faltus <eciderunt in femiperiodo ad
<quam iple pertinet, fed cum [ per 34 p7ima partis] fin-
gule {femiperiodi cujustibet columnz mumerorum na-
turalium conftent alternative una exmetis 0,altera ex
meris 1,%iquer, quotientes indicare alternative nume-
TUM Notarum tusg O, tum 1,in quos faltus ceciderunt,
cum iatervalium fupradictum compleverint,

. Exempli gratia. In intervallo E F ex tribus Temipe-
riodis integris quartz columnz feries numerorum na-
turalium compolito, & g.faltibus zqualibus complcto,

Yy 2 ubi
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ubi 3 numerus notarum faltus,eft minor § numero femiperiodi;Si§g,

2 | numerus notarum o, primam femiperiodum ad E

8 2 (o) conftituentium, dividatur per 3 numerum nota-

3 ] rum {altus,tunc quotiens erit 2,refiduum 2 adden-

dum numero 8 notarum [1] fecundz femiperio-

di facit 10, quem numerum rurfus divido per 3,

3 (1) swmerum potarum falus, quotiens eft 3, refi-

duum 1, quod addo numero § notarum o ter-

tiz femiperiodi, facit g, quens numerum denique

9 divido rurfus per 3 quotiens eft 3 reftat nihil,

3 13 (0} Kraque tot divifronibus pera&is, quot intervallum

EF continet femiperiodos, habeo tres quotien-

s nempe 2, 3, 3 indicantes alternative numerum notarum tum o,

tum 1, in quas fals cecidere, cum tres femiperiodos intervalliEF
compleverint.

Nam quia primus quotiens eft 3,dico prime, (per 1) numerum
notarum 1n quas falars cecidere in prima femiperiodo effe 2 & fe-
cundd, cum hec prima femiperiodns conflet ex meris o, dico notas
In quas fQltus ceciderunt in ea fniffe 2 (o). Sitniliter, quia fecundus
quodens eft 3 & fecunda femiperiodus ex meris 1 ¢ t, dico, no-
£as 10 quas faltus in ea cecidere fiifle 3 (1). Penique, quia tertius
quotiens eft 3, & tertia femiperiodus ex meris o conftat, dico notas
#n quas falws cecidereintertia femiperiodo fuiffe 3 (0). Ergo faltus
cum compleveriat intervallum E F cecidere in 2 (0) 3 (1) & 3 (0)
Bempe 1n notas 0011 1000. )

., 5-18 Hinc oritur methodus inveniendi periodum vel femipe-
riodum cujustiber columnz feriei numerorum progresfionis Arith-
setica, cujus differentia communis eft minor numero notarum pé-
riodi columne ejusdem ordinis in ferie numerorum naturalium.

Namfi intervallumE. F ex femiperiodis integris quartz column
ferici numerorum maturalium compofitum, fit minimum quod al-
us complere poflune, notz in cxemplo przcedenti repertz, nempe
00111009 conflituent periodum quartz columnz feriei numero=
rum progresfionis Arithmeticz cujus differentia communis eft 3,14~
merus faltas. Cum enim [ex hyporheff | intervallum E F ex tribus fe-
miperiodis integris quartz columnz feriei numerorum naturalium

eompofitum, fit minimum quod faltus complere poflunt ; no;:;fiui:

Jo
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pradi@z nempe oor11000 conftituent [ per 3] perio-
dum feriei notarum in quas faltus cecidere in columna
quarta feriei numerorum naturaliom: atqui [ per 8 hu-
fus parris) feries notaram itvquas {alus zquales cadunt
in columna numerorum naturalium eft columna ejus-
dem ordinis in ferie quadam progresfionis Arithmeticz
cujus differentia communis eft numerus faltus, Ergo no-
tz, nempe 00111000, canflituent periodum columnz
quartz cajusdam ferick numerorum progresfionis Arith-
metice, cujus differentia communis eft 3 numerus faleus,
§. 19 In columna feriei numerorum naturalium
dyadice exprefforum, fi fiant faltus inter fe zquales & ma-
jores femiperiodo columnz, & per numerum femiperiodi
dividatur {fepararim numerus primi, fuamma duorum prio-
rum,fumma trium priorum fumma quatuor priorum &c.
faltuum complentium intervallum G H ex integris perio-
disvel femiperiodis compofitum, primus,

1 fecundus, tertius 8. quotiens prout fuerit
g 9]-* 2 wel par vel impar, & divifio habueric refi-
9 4 duum vel non, indicabit naturam notz,an
= 5 fir vel (o) vel (1), inquam primus, fecun~
18 1gl-q s, tertius &c. falmuscecidit, o
® 4 Nam [ per 4. hafus partis ] prout divi-
- fio habuertrefiduum, vel non, dabit nume-
2 23 .g tum femiperiodorum vel pratergreflarum
Z i vel finftarnm. Iraque, prout he {emiperio-

—_ di fuerint in numero pari vel impari, repe-
36 35l. g rietur [ per 10, 12,14, 16 huyus partis]
4 natura notz, an it (o) vel (1),in quam ceci-

. dit fales,

Exdnpli gratia,fiquatuor {afeus 2quales dati 1,2, 3, 45
quorum quilibet continet 9 notas, compleant interval=
lum G H ex femiperiodis tegris tertiz columnz feriei
flumerorum naturalium compofitum : divido 9 nume~
rum primi faltus, per 4 pumernm {emdperiodi columna;
quotiens 2 habet refidutim, quare [ per 4. byws partis.)
Prmus Qs tranfit 2 femiperiodos.  Sed quia 2 nuie-

Yy 3 Tue
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rus femiperiodorum pratergreflarum quarum prima ad G conftat
ex meris ¢, eftpar ; primus faltus cadit (per 12 hayus partis ) inno-
tam (0). ’

Poftsa divido 1%, flummam duorum Eriornm {altuum , rurfiis per
4, numerum femiperiodi ; quotiens 4 eft par,& habet refiduum,qua-
re (per 48 12 huyus partis) duo faltus priores transgrediuntur nu-
merum parem f{emiperiodorum , quarum prima ad G conftat ex
meris (o). Ergo fecundus faltus caditin (o).

Tum divido 27, fammam trium priorum faltuum, per ¢ nume-
rum {emiperiodi, quotiens 6-<ft par, & habet refiduum: quare (per
4) tres priores faltus transeunt numerum parem femiperiodorum
quaram prima ad G ex meris o conftat. Exgo ( per 14 hgus partis)
tertius faltus cadit in o, ,

Denique divido 36, fummam quatuor faltuum , rurfus per 4nu-
merum {emiperiodi ; quotiens 9 eft impar & non habet refiduum
quarc (per 4 hufws partis ) quatuor faltus finiunt numerum impa-
rem femiperiodorum quarum prima ad G ex metis (0) conflat; Er-
go (per 16 hufus partis) quartus faltus cadit in notam (o).
~ Ergo tandem quatuor 1, 2, 3, 4, cadunt in quatuor notas (0)
nempe 0000. 4 )

8. 20, Hinc orifur methodus inveniendi periodes cujuslibet
columnz feriei numerorum progresfionis Arichmetice, cujus diffe-
rentia communis ef major femiperiodo columnz ejusdem ordins
in ferie numerorum naturaliom.  Nam exempli gratia, {t namerus
quatuor faltrum 1, 2, 3,4 fupradiGorum fit numerus minimus fal-
tuum complentium intervallum quoddam G H ex femiperiodis in-
tegris tertiz colnmnz ferici numerorum naturalinm compofitam,
«quatuor notz, in exemplo przcedenti repertz 0000, in quas qui-
it‘ubr hi faltus ceciderunt,cum intervallum fSp.radi&um GH comple-
verint, conftituent periodum columnz tertiz cujusdam ferieinumero-
sum progresfionis Arithmeticz , cujus differentia communis eft 5
sumerps falas, . 0 L '

" Cum goim, £x bypotheff, mmerns quatuor faltaum fuprad ctorum,
fit minimus {altunm complentium intervallum quoddam GH ex fe-
miperiodis integris tertiz columnz feriei numerorum naturahu‘t:
<onftans, quatugr.sotz 0000, in quas hi quatuor fltus cadunt, <

2 PR ALY o o in quas
Ritwent (per § dyns parsis) femiperigdpm ferici nogarum 245
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falrus cadint im fupradicta tertia columna numerorum natural’'um,
atqui ( per 8 b yus partis } feries notarnm in quas filtus equales
inter fc cadunt in columna ferie’ namerorum naturalium, eft colu-
mna cjusdem ordinis in ferie quadam pumerorum progresfionis A-
rithmetice, cajus differentia communts eft numerus notarum {altus,
Ergo ipfe quatuor notz, nempe 0000, conflituent femiperiodum
tertiz colummz in quadam ferie numéroruny progresfionis Arithme~
ticz, cujus differentia condriunis eft numerus 9 notarum faltus.

Cap. IIr

De periodis columnarum in ferie ;ihalibet numerc.
mm progresfionis Arithmeticz; cujus differemia- tommunis
eft numerus impar; &

§. 21. In qualibet eolumnaz feriei numerorum naturalium dya-
dice expreflorum, numerus periodorum impar quivis H1, divid: po-
teft in duos numeros femiperiodorum zquales & impares

Ho HC,CL

0 Nam numerus femiperiodorum eft ( ex matara res)
I duplus numeri periodorum. .
I §. 22. In qualibet columna numerorum naturalium

¢ dyadice expreflorum, fi numerus impar periodorum inter
Co  H&Icomprehenfus diyidatur per przcedentem in duos
numeros {cmipericdorm impares & zquales inter fe HC,
C1, femiperiodi psimi H C crunt ¢odem ordine oppofite
f.mipetiodis ECQ“,di CP Idefty,2* 3° &c. Sem’periodus
veervallt HC erir re'peétive oppofita_ 1%,2% 3* &c. Semi
periodo ftervall fecamdi CL .
Nam quia numerys femiperiodorum H C eft impar, fe-
I n_‘upénr‘o us thra C, qué eft Prima intervalli fecundi SI e~
- T (-7 17 bugus partis ) oppofita prima femiperiodo in-
;:;v a}ll:l HC “s.4 qua per 34 ;mm;; pcrti;? in qualibet columna
akc;ﬂﬂx(uperoru@_ naturalium d}.udifc exprefforum, fe{xﬁgerxodx fune
Dol ;ie opyofite, Frima {femiperiodus intervalli prioris H C op-
pr. odsping::’aﬁﬂger od.o m.lrrvaﬂi C I. 24 3% 4" &c. femiperiodus
Miperiodo interva(n:i %Ii ctiam refpetive oppofita 2% 37 47 &<

OO

$. 23,
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§. 23. Hinc in columna ferici numerorum naturalium, fi {al-
s zquales inter {e compleant fingulos quosque numeros femipe-
riodorum impares, & zquales inter fe HC, CI numerum imparem
periodorum inter H& I comprehen{um conftituentes, notz in quas
cadent complendo fecundnm CI, erunt eodem ordine oppofitz no-
tis, in quas cecidere, cum primum intervallum H C complerent,

Exempli gratia, fi faltus 1,2, 3, 4, quorum quisque continet tres

notas , compleant numerum imparem periodorum in HI compre-
henfum continentem 3 periodos fecundz columna, faltus 3, 4 cadunt
in intervallo C 1in notas (1.0) €odem ordine oppofitas notis (o 1,)
in quas faltus 1, 2, cecidere,cum jntervallum primum H C com-
plerent. 7 :
§. 24. Inifuavis columna numerorum naturalium dyadice
expreflorum, omnis numerus periodorum impar inter H & I com-
prehenfus continet notas numero pari vel quodidem eft numeras
notarum intervalli H I erit par. Nam quia ex hypothefi intervallum
H I eftex periodis integris columnz feriei numerorum naturalium,
numerus notarum ejus conftabit ex numero periodi repetito. At-
qui, cum per 35 prime partis numerus periodi cujusliber columna
numerorum’ naturalium, fit aliquis numerus progresfionis Geome»
tricz duplz a binario, erit per 32*= libri 9 Euclidis par vel pariter
par tanmum.

§. 25. Hinc in quavis columna feriei numerorum naturalinm
dyadice exprefforum,fi numerus impar datus metitur numerugmno-
tarum intervalli H 1 ex periodis integris ndimero impari compofit,
metictur etiam numerum notarum  cujusque intervallorum HC,
C1 inter fe zqualium, & ex femiperiodis integris conftantium,

Hoc liquet ex 30 1ib.9 Euclidis. Namcum (ex hyporh.fi HG
CI fint dimudia zqualia intervalli H I, numerus notarum 4n quovss
erit medieras numeri niotarum inter H& I comprehenfarum.,

§. 26. Ergofi,in columna feriei numerorum naturalinm dya-
dice exprefforum, faitus zquales , numero falths impari , complean:
numernn imparem periodorum inter H &1 comprehenfumn ; enam
quemque duorum numerornm zqualium H C, CI ex femiperi0
compofitorum complebunt, :

Exempli gratia. Si numerus falths it impar 3 & faldls 1,534

gompleant numerum imnparem trium periodorum inter H&! ‘;’g:'
- ) preadt
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prehenfum; dico,quodque dimidium H C, CI fimul compleri,nempe
H € faltibus 1,2, & CI faltibus 3, 4.

Nam (per 1*™ bufus partis ) fi mimerus faltus metitur numernm
notarum cujusvis intervalli H velferiei HC, CI, erit hoc intervallum
faltibus completum.

§. 27. Hincnotzinquas faltus zquales cadent in {ecunde in-
tervallo C I, erunt eodem ordine oppofitz iis,.in quas priorcs faltus
cecidere in primo intervallo HC

Nam (per 23.bugus parsis’) fi faltus zquales, numero faltus im-
pari, compleant unum quodque intervallorum zquaiium,conftitu-
entiun numerum imparem periodorum inter H 81 comprehenfum;
flws {equentes cadent in fecundo C Lin notas eodem ordine oppo-
fitas,in quas priores cecidere in priore H C,

§. 28. Ergo fi periodus {eriei notarum in quas faltus zqua<
les inter {e, numer6 faltas impari, cadunt in columna feriei nume-
rorum naturalium dyadice expreflorum, conftat ex notis, in quas ipf
cadunt complendo numerum imparem periodorum di&z columna
HI, habebit ipfa femiperiodos fuas inter fe oppofitas.

Nam liquet, primam femiperiodum conftare ex notis in quas fale
tus cadunt in priore intervallo HC, & feaundam e¢x notis in quas ca-
duntinfecando C I ’

S, 29. In columna feriei numerorum naturalium dyadice ex-

preflorum, numerus notarum minimus , quem nume-=
| o H rusperiodi & numerus faltus, cum fit impar, metian-
o tureft eorum produfto xzqualis.
1j--1 Ex. gr. in fecunda columna feriei numerorum nas
I wralium dyadice exprefforum, ubi numerus notarum
0 periodi eft 4,{i numerus faltus ¢ft impar 3, minimus
2I~0  numerus quem 3 & 4 metiuntur, crit numerus 12, 10~
tarum inter H, I comprehenfarum.
1 Liquet ex 36 libri7 Euclidis,nam quia numerus
3|0 periodi cujusvis columnz ferici numerorum naturas
l o linm eft aliquis numerus progresfionis Geometricz
I duple abinario (per 35 primapartis,) eritipfe per
4~ I corollarium 31= [jb, 9 E{(ﬁdﬂ primus ad numerum
imparem faltms.

Saltug
g

iz § 30.



2% 362 B

§. 30. Hinc in qualibet columna feriei numerorum natura«
lium dyadice expreflorum, minimus- numerus periodo-
H [ o rum vel femiperiodorum cont menttum notas numcro
o menfurabili per numerum falws, cumeft impar, eft 2.
I{~1 qual's di&o numero notarum faltus, & minimus name-
1 rus faltuum contnentium notas numero menfurabilt
o (id eft,divifibili fine reRduo) per numerum periodi vel fe-
2!~o0 miperiodi,eft zqualis eidem illi numero notarum periodi
1 vel femiperiodt
] Exempli gratie  in columna fecunda feriei numero-
3 ~o rum naturalium dyadice exprefforum,ubi numerus pe~
o riodi eft, 4, fi numerus faltus Gt impar 3, dico minimum
t numerum periodorum, continentium notas numero di-
Y 4/~1 vifibili fine refiduo per 3 numerum faltus, effe interval-
lum H}, ex eribus periodis integris compofitum, & mini-
mum numeram faltuum continentium notas numero divifibilf fine
refiduo per 4 numerum neotarum periodi, effe numerum quatuor
Gltuum 1,253, 4
§. 31. Ergoin quavis columna feriel numerorum naturalium
dyadice exprefforum, fi faltus fint zquales inter fe, & numerus nota<
sum {altus {it impar, numeruas periodorum minimus, quem fakus
complere posfint, eft aqualis eidem numero notarum faltus, & mini-
mus numerus faltuuse complentium quasdam periodos, erit zqualis
¢idem numéro notarum periodi.

Exempli gratia, in fecunda columna feriei numerorum naturalium
dyudiee expreflorum, ubi numerus periodieft4, fi numerus {alts fit
impar 3, dico, numerum periodorum minimum quem fals com=
plere posiint, effe numerum wium periodorum inter H& I compre«
benfarum, & minimum numerum faltuum complentium quasdam pe-
riodos nt.gras, effe pumerum quatuor faluum 1, 2, 3, 4+

Nam ( per 2. Fujus partis ) f faleus zquales inter fe, compleant
numerum per:odorum nter H & I comprchenfum ,numerus notd=
rum in periodis contentarum ern dis ifibilis fine refiduo per nume-
rum faltus; & fi faltus dat 1,2, 2, 3. compleant quasdam periodos
integras,numerus notarum in faltibus contentarum , erit ! per 4.5"'
fus p.r2is) div.fibilis fine refiduo per numerum notarum periodi

$, 32. Ergoin quayis columna ferici pumerorum nam:i";l:g:
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dyadics expreflorum, porro, fi faltus {int zquales inter fe, & numerns
Galeus fic impar, Periodus feriei notarumin quas faltus cadunt, confla-
bit exnots in quas ipfi cadunt, complendo tot periodos ipfius co-
lumnz,quot notz in fal numerantur, id eﬁ,.comp.lendo numerum
periodorum ipfius columna zqualem numero impari {altus. Vel con-
ftabit ex notis in quas cadunt faltus numero zquali numero nota-
rum periodi ipfius columnz,id eft, ex notisin quas cadunt tot faltus
quotnotz inperiodo ipfius columnz numerantur.

Exempli gratia, in fecunda columna feriei numerorum naturalium
dyadice exprefforum, fi faltus 1, 2, 2,4. &c. funt zqua-
o H les inter fe & numerus notarum faltus fit impar 3, dico,
o  periodum feriei notarum in quas faltus cadunt, conftare
1}l 1 exnotis 1001 in quasipficadunt, complendo numerum
1 Imparem trium periodorum inter H& 1 comprehenfum,
o velconflare,ex eisdem notis 1001 inquas cadunt (quia
numerus periodi | fecundz columne feriei numerorum

| naturalium eft 4 ) quatuor falcus 1,2, 3, 44

Nam ( perq hujus partis ) periodus {eriei notarum

3|~0  inquas faltus zqualesinter fe cadunt in quavis ferie pe-
0  riodica, conflat ex notis,in quas ipfi cadunt complendo
1 . numerum periodorum feriei propofitz minimum quem
4 I

complere posfint : Vel conftat ex notis in quas cadunt
_ faltus minimo numero posfibili periodos quasdam ise
regras {eriei propofite complentes,

S. 33, Hinc primd,periodus feriei notarum in quas cadunt fal<
tus zquales inter fe ( numerd faltus impari ) in quavis columna fe-

Tiel numerorum natpralium dyadice exprefforum, habebit femipe-
tiodes fuas inter fe oppofitas.

Nam (per 28 hujus partis) fiperiodus feriei notarum in quas fal-
tus cadunt in quavis columna feriei numerorum naturalium dyadi-
ce expreflorum, conftat ex notis, in quas ipfi cadunt, complendo nu-

merum imparem periodorum ipfius columna ; habebit fuas femis
periodosinter fe oppofitas.

S- 3¢. Hinc {ecundd, periodus feriei notarnm in quas falws
quales inter fe cadunt in quavis columna feriei numerorum natura-
ngtatdya ce expreflorum (numerd faltms impari) quoad numerum

Um erit xqualis periodo didz columna.

<z 2 Nam
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Nam ( per 32) periodus ferici notarum in quas faltus zquales
inter {e cadunt in columna numerorum naturalinvm dyadice expref~
forum, numeré faltus impari, conftat ex notis in quas cadunt tor

faltus, quot notz in periodo columnz numerantur.
§ 35 Periodus cujusvis columnz feriei numerornm progref-

fionis Arithmetica, cujus differentia communis eft numerus impar
gonflat ex notis columnz ejusdem ordinis feriei numerorum natu«
raliam dy.dice expréfforum in quas faltus zquales inter fe (numero
{altus, zquali numero differentiz communis ) cadunt, complendo
numerum ejus periodorum zqualem numero diferentiz communis,
id eft, complendo tot periodos ejus, quotdifterentia co:: munis in-
dicabit. Vel conftat ex notis columnz ejusdem ordinis {eriei nume-
rorum naturalium dyadice expreflorum, in quas cadunt tot {ultus
quot funt notz in pcriodo ejus.

Exempli gratia, periodus columnz fecundz {eriei numerorum pro-
gresfionis Arithmericz, cujus ditfere. .tia communis eft numerus impar
3, conftabitex notis 1001 in quas faltus zquales inter fe (numero fal-
tus zquali differentiz communi ) cadant in columna {ocunda feric
numeroram naturalium,complendo tot periodos ejus,quot ditfcrem;-z
communis indicat, nempe tres,inter H & I contentas Vel conftubit
excisdem notis 1001 in quas cadunt {quia numerus periodi fccundz
columnz feriet numerorum naturalium eft 4 quatuor falws 1,2,3,4-

Hoc liquet (ex 32 hayus partis) nam (per 8 huyus partis j s
notarum in quas {altus equales cadunt in colimna feriei numero-
rum nuturalium dyadice cxpreflorum, eft columna ejusdem ordinis
in quadamn ferie numcroram progresfionis Arithmetica cujus diffe-
renda commuais eft numerus {alcus. _

S, 36 Periodus cujusvis columnz feriei numerorum Arithme-
ticz progresfioris cujus differentia communis eftnumerus impar h3
ber {.iaiperiodos fuas oppofitas inter fe.

Hoc Lquet (ex 338 8. buyus partis)

§-37. Periodus cujusvis columne feriei numerorum progres
fonis Anthmetice cvjus differentia communis eft numerus 1mpah
quoad numcrum notarum zqualis eft periodo columne ejusdem of
diuis in {e1ie numerorum naturalium.

Hoc liquer (ex 34 & & huyus parzis) )

S. 38, Lavenire periodum’ gujusyis columns ferici ume
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rum progrestionis Arithmetice, cujus differentia communis eft nu-
merus impar, minor numero notarum periodi columnz ejusdem
ordin sin ferie numerorum naturalium dyadicc exprefiorum.

Quia (per 35 hryus partis) periodus cujusvis columnz feriei nu-
mctoram progresfionis Arithmeticz cujus diffcrentia commu.is eft
numerus impar , conftat ex notis columnz ejusdem ordnis i ferie
numerornm naturalium in quas {altus zquales inter fe, numero {al-
tus 2quali differentiz communi, caduat, cum compleant tot perio-
dos ejus quot differentia communis indicat; praxis 17' & 13" hujus
partis dabit folurionem.

Exempli gratia, fi quaram periodum quartz columnz
* E ferici numerorum progresfionis Arithmeticz cujus diffe-

o rentia communis fit numerus impar 3, dico,
°o 2 (per 32 bujus partis ) periodum quzfitam
1~0 813 (o) conftare ex notis in quas faltus zquales
o 3 (numero faltg zquali diffcrentiz communi)
o cadunt in columna quarta feriei numero-
2.0 1y rum naturalium,complendo (quia ditfe~
0 103 (1) renuacommuniseft;) tres periodos ejus.
o 3! Quare ( per 17. hujus partis ) divido
3I~1 quamque femiper.odum intervaili E F ex
L 9’3 () tribus femiperiodis integris quartz colu-
I 3 mpz nrumerorum nataralium compofiti
41 par ¢+, numerum differentiz communis, ad-
I dendo dividendis fequentibus refidaum przcedentium,

1 & tres quotientes nempe 2 (0) 3 (1) 3 (o) dabunt pri-
JINT mam femiperiodum quefitam oot11000.  Tum quia
! (per 36 huyus pariis ) periedus cujusvis columna ferici
‘ O numcrorum progresfio.ds Arithmetica, cajus differentia

~%  communis eft numerus impar, habet femiperiodos fuas
O 1nter fe oppofitas, altera feniperiodus quafita coi ftabit
g €x notts eodem ord'ne oppofitis notis prima, nempe ex
o

~ ous 11000111, Itague habebit periodus integra qua-
> fita nempe 0011 00011000111,
N ; ..
3‘\0 otandum eft in hoc exen plo , faltus fapponi in-

F s
€Iper¢ qum columna ferici numeropum naturalium , od
23 quia
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quia ipfi perfepe incipiunt ante vel poft illam, adjiciam
uc duo exempla, ad illos duos cafus refolvendos,
Primo, finota in quam cadit primus faltus efler prima

1
103 (0)
3l
’;“3 (1)
2
82 (o)
3

intervalli E F tum quidem faltns initi-
um intervallum vel columnam duabus notis
fi&is % przcederent. Quare hz due notz
erunt § numero notarum prima femiperio-
di verfus E addendz. Itaque primus divi
dendus evaderet 10, Tum,pofthancprapas
rationem, procedendum erit ut in exems-
plo precedenti. Proinde tres quotientes
nempe 3 (0) 3 (1) 2 (o) dabunt primam
femiperiodum quafitam 00011100 & al-
tera, conflans ut jam di&um, ex notis op-

pofitis eis prima erit11100011. Itaque invenitur perio-
dus integra quzfita 00011100, 11100011.

3

ok
)

oe

0
~0

o

o
-0

1

1

~z

Sed fi nota, in quam cadit primus faltus ef-

{et quinta intervalli E F,tum quia 3,numerus
faltus eft duabus notis minor numero §, li-
quet, quod faltus incipiant duabus notis poft
intervallum, vel quod idem eft, intervallum B,
F przcedit primum faltum duabus notis inter
E&e comprehenfis. Quareille duznotze-

runt d numero )@ notarum primz

glz (oy femiperiodi verfus E, fubtrahenda,

2
8
3

Itaque primus dividendus evadet

6, quz funt dividendz ut 1n c;;:m—

2 plo primo per 3 numerum laits,
O quotiens eft 2 (o) reftat nihil, qua-

re nihil addendum eft numero §

95 (9 notarum (1)fecunde fmiperiods

;! 1 (9 ;,quaaddo numcro gnotarum(%)

quem divido fimiliter Ecr 3 nun;f’
rum {altus, quotiens clt 2 (1)reftat

tertiz femiperiodi facit 10,qu% de-

vido adhuc per 3 numerum faltus,quotiets et

3 (o) reflat 1, Quagmvis autem o

nes fem”
perio
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period’ intervalli E F fint jam drvifa, non dabunt tamen tres quoti-
entes, ut in exemplis precedentibus, femiperiodum integram quafi-
tam. Cum enim datznotz interE & e comprehenfz, & przceden-
tes primum faltum, fuerint a prima femiperiodo ad E fubtradte, li-
quet, poft ultimam femiperiodum verfus F, duas notas ex femi~
periodo fcquentd inter F & f ¢omprehenfas intervallo EF effe adden-
das, quarerefiduo 1 ultima divifionis addo 3, facit 3, quz denique di-
vido per 3 numerum faltus, quotiens cft 1. Proinde quatuor quo-
tientes nempe 2, (0) 2 (1) 3 (0) 1 (1) dabunt primam femipe«
riodum integram quzfitam 00110001, & habebitur {fecunda, fi fu-
mantur, ut in exemplis pracedentibus, notz oppofitz primis reper-
tis,nempe 11001110, Unde exurget periodus quafita oo11000I.
11001110,

§. 39. Tnvenire periodum cujusvis colurmnz numerorum pro-
gresfionis Arithmeticz, cujus differentia comsunis fit numerus ime
par,major numero femipertodi columnz ejusdem ordinisin ferie nu~
merorum naturalium dyadice expreflorum.

Praxis prop 19 & 20 hayus partis dabit folutionem. Nam e-
xempli gratia, fi quzram periodum tertiz columna feriei numero-
Tum progresfionis Arithmetica, cujus differentia commrunis fir nunre~
Fusimpar 9, major 4 numero femjperiodi tertiz columnz ferici na~
rerorum natgralium dyadice expreflorum ; femiperiodus quafits
(per 32 hujus partis ) conflabit ex notis di€tz tertiz co'nmnz fe-
E«\l numerorum naturalium in quas cadunt (quia ejus femiperio-

18 conftat ex quatuor notis,) quatuor fltus zquales, numero fa
s exiftente zqualt, numero differcntiz communis,
nﬁ%:f; (per 19 bujh.:ip,zrti:) divido feparatim numernm g pri.
rum, & 4. 18 fammam duorum priorum, 27 fummam trium prio,,
mipiri o<i:i‘1¢lique 36, fummam quatuor faltwum, per 4 numerusn fe_
2 pugeq & tertiz columnz feriei numerorum nataral'vm, & I,
Tt vefd ;}; n;zuotrens, prouterit, vel parvc! impar, §zdmﬁ9 vel habue+
Parern g vel non babucrit, ( pcr 4 Luins pertis) dabis numerum
nm g ndeparﬁim femiperiodorum, vel prztergreffarum, vel finita~
note u‘m::o "gc?‘u (per 10y 12, 14,1¢ bzy_u.c partis 2 natora
R fei 1 2 3% 4 s cecidis Proinde habebrur pri-

% lCmiperiodus quafitz,

Cum
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Cum enim tres quoti-

entes priores 2,4, 6. fint

2 numeri pares, & divifio-
nes habeant refiduum ,

4 ;
(per & buius pariis)ided
3| primus, duo priores, tes
priores faltus transibunt

4 numeros pares femiperio.
. dorum Ga, Gb, Gg, qua-
rum prima verfus G con-

3 ftat ex meris (o)
. g » quare
2; s (per 10 hujus partis) pri-

mus, fecundus & tertius
faltus caduntin notas (o).

© Cum autem quartus quo-
- 3569 tiens fit numerus impar 9,
4l & quarta divifio non ha-

beat refiduum, quatuor
faltus finjunt numerum imparem femiperio-
doram inter G & H comprehenfum, qua-
rum prima femiperiodus verfus G ex meris
o conftat. Quare ( per 12 huus partss)
quartus faltus cadit in notam ¢. Itaque in-
venitur prima femiperiodus quafita, nempe
0000,& fecunda conftans ( per 36 bujus par=
745 ) ex notis qua funt oppofitz nous pri-
mz, erit 1111, unde habebitur periodus in-
tegra quafita 00001111,

Notandum eft, quod in hoc exemplo pri-
mus faltus fupponatur incipere cum columiid
fey cjus intervallo primo G H, fed quiares
non {emper ita fe habet, dabo uno exemplo
methodum revocandi omnes cafiis ad regu-
lam generalem jam prafcriptam. .

/ 7 in quamca*

Jam exe:zéz atia, finota2inq i

dif primus faftas detur terdacte Pf‘m{’mo ‘
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pericd’ verfus G, liquet illam efle (o), quoniam ipfa
prima femipiriodus ex meris (o) conftat. Itaque na-
tura notz in quam cadit primus falus invenitur fine
calculo. Ad inveniendas autem notas in quas cadunt
cxteri tres faltis,oportet ut fupponater fecundus faltus
incipere cum intervallo GH, feu (quod idemeft) o-
periet, nt fecundus faltus incipiens in ¢ fupponatur
incipere in nota G, quod ut fupponcre posfim ,
adjicio numero 9 fecundi {alms, numerum 3 nota-
mum pracedentinm inter G 8.4 comprekenfarum, ita
. ut numero 9 notarum fecundi faltis

9 &¢ In nuinerum 12. notarum inter G
3 & (indufivé ) comprehesfarum mu-
tatb , poterit ipfe fecundus Taltus fup-

12 I2 3 poni incipere in G, feu cum intervatlo
2 4 GH. Quo fa&o, addo numero 12 fup-
1 pofite, numerum g terdi {altus, uc ex-

21 21y furgat fumma 21, notarmn fecundi &
9 4 ferdi falmum, aii addo numerum 9
- quarti {alens,ut exfurgat fumma 30.n0-
2 tarum fecundi, tertit & quarti, falaum.

30 3017 Pofteaillos numeros I3. 21, 30,di-
4 vido feparatim per nuraerum 4. nota-

rum femiperiodi tertiz calumne ferici
numerorum naturalium dyadice exprefforum. Tum
quotientes, prout fuerint vel pares vel impares,.& di-
vifiones habuerint refiduum vel non, dabumt (per 3 he-
J% par¢is) numerum femiperiodorum vel pratergref-
{arum vel finitarum, Lnde indicabitur, ut‘in exemple
pracedenti, natura notz in quam cadunt fecundus ter-
tus & quartus faltus,  Cum enitn primus quotiens fit
fumerus impar 3,& divifio prima nonkabeat refiduam,
fecundus (alws abfolvit numerum imparem femipe-
tiodorum inter G & .« comprehenfum, quarum prima
verfus G ex meris (0) conftat.  Quare (ex 14 huws
partis ) fecundus faltus cadit in notam (o).
quodicns ficnumerus impar 5,8-divifio habeat refiduum,
Aaa ergo
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ergo (per 3 huyss par:is) fecundus & tertius faltis transeunt numerum
imparem {em periodorum, quarum prima verfus G cx moris (o)
conftat,ergo (per 16 huus partis) tertius falus cadit in notam (1),

Cum 3¢ quotiens fit numerus impar 7, & divifio habeat rcfiduum,
fecundus tertius & quartus {altus transeunt numerum imparem fe-
miperiodorum, quarum primz verfus G ex meris (o) conftat, ergo
per 16 hugus partis) quartas faleus cadit in notam (1).

Proinde habco pro prima {femiperiodo quafita notas 0011, & fe-
cunda, cum (ut jamn diétum) conftet ex notis eodem ordine oppofitis
notis prima, crit 1100, Unde exurget periodus quafita 0011. 1100,

- Cap. W,

De Periodis columnarum feriei numerorum progref-
fionis Arithmetice cujus differentia communis eft numerus par.

§. 40. In columna feriei numerorum naturalium
dyadice expreflorum, fi numerus impar periodorum fal-
tibus zqualibus inter {e numero pari compleatur, etiam
unuwnquodque dimidium illius complebitur  Sit nu-
merus impar periodorum inter M& N comprehenius,
continens 3 periodos tertiz columnz {eriei numerorum
naturalium faltibus zqualibus 1, 2, 3,4. completus;dico
unumquodque ejusdimidium M C, C N, fimil:ter com-
pleri, nempeMC faltibus 1,2, & CN falibus 3,4.

_ Nam quia numerus faltuum (ex Ayposheff) elt par,di-
vidi poteft induos numeros zquales, ur numeris 1mpar
periodorum M N in duos numeros zquales femiperio-
dorum MC, CN, )

S, 41. Hinc falws 3,¢. cadent complendo inter-
vallum CN in notas oppefitas notis in quas faits I3
ceciderunt, cum intervallum primum M C complerent

Nam ( ex 27. bujus partis) fi faltus zquales nEeri
compleant unumquodque dimidium numeri impar if
periodoram inter M& N comprehenfi, cadent In fegut()
do in notas oppofitas notis in quas ceciderunt 10 prim®

. . s tud
$. 42. Ergoin columna ferici numerorum na
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ralium dyadice expreflorum, £i periedus feriei notarum in quas fal-
tus zquales cadunt, conftar ex notis in quas cadunt numero pari
complendo numerum periodorum columna imparem,habebit 1pfa
femiperiodos fuas ad invicem oppofitas,

Exempli gratia, {i periodus fer.ci notarum in quas faltus zquales
inter fe cadunt in 3’ columna numerorum naturalium conftat ex no-
tis 1001 inquas cadunt quatuor faltus s, 2,3, 4 (cum 4 {it nume-
ruspar habebit ipfa fcmiperiodos fuas nempe 10 & o1 ad invicem
oppolitas.

Nata i pet, primam conflare notis 10 in quas faltus priores ca-
dun:inprimo intervallo MC, & fecundam ex notis o1 in quas faltus
fequanzes cadunt in fecando CN.

$. .3. In coiumra sumerorum natura'ium dyadice expreflo-~
ram, fi nan: faltus xq-ales inter {2, & numerus notarum faltus fit
par s, & numerus Poriodi olumnz vocetur p, & maximus divifor
communis numeri {altus s & periodi p vocetur &; dico, numerum

. . s
no;arum columnz minimum quem s & p metiuntur, effe —;{’;—-
Hoc patet ex 36* libri 7= Euclidss. ‘

S. 44+ Hinci" columua feriei numerorum naturalium dyadi-
ce exprefro‘rum,ﬁ numcrus netarum faltus fit par, numerus mini-
TGS periodorum continentiun 1otas Humero quem nuimerus faltus s

. ) s . .
met tar erit = - 7 & minimus numetus {aituum contiicntium notas

fumcro quem numeras periodi p metitur erit 5—
Exzippli gratia, intertia columna numerorum nataralium, ubi nu-
crusnotarum periodi eft 3, fi numcrus notarum falwus (it par 6, dico

numerum minimum periodorum contintntium notas numero quenl

m

~ . v : S
numerus Qlws s == 6 medtu,cffe M N continens = § wl3. pe-

riodos  Et minimum numerum @logm continentium ©otas nu-

mero quemy nameras periodi pmcﬁzﬁr cile p= § = 4,nempe nu-
Merum quatuor faltuum 1,2, 3, 4. - d_

i d.y fci c ) gmc ;_isdc_m’ politis, in columna numerorum: natvra-

prefiorum;minimps periodorum numeres quem {zl-

Aaaa2 tus
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s . s
tus zquales inter fe complere poffunt eft — —; Et minimus pume-

rus faltuum complentivm periodos quasdam integras efl ~—§'
s

Exempli gratia, fi—; eft = 3, dico numerum periodorum mini-
murs quem faltus complere pofiunt, affe M N, canftantem ex tribus
periodis.

Et fi i, fit = 4,faltus minimo numero posfibili complentes
periodos quasdam,effe quatuor faltus 1, 2,3, 4.

Nam (pera hajus partss ) fi faltus zquales inter fe compleant
intervallum vel feriem M N, notz inter M & N comprehenfz crunt
numero-quem numerus § metitur, &, {i faltus quidam dari 1, 2, 3,4-
compleant quasdam periodos comprehenfas inter M, & N, contine-
bunt notas numero quem numerus periodi p metitur.

§. 46. Ergo incolumna numerorum naturalium dyadice ¢x-
preflorum,fi numerus notarum faltus fit par, periodus feriet notarum,
in quas caduntfakus, conftabit ex notis diGz columnz in quas ca~

dunt, complendo tet periodos ejus quot indicat-i-,c 5 el conftat ¢s

nctis in quas cadunt rot faltus quot indicar '5‘ -

Exempli gratia, i mamerus. notaram fatus s fit par 6, chiOdu’
feriei notarum in quasfaltus cadunt in tertia columna feriei nume
rorum naturalium conftabit exnotis 1001 in quas cadunt complen-

do intervallum MN conftans ex }f = ¢ = 3 periodis. Vel confta-

bit exeisdem notis 10013 in quas cadunt tot faltus quot indicat—

= £ = 4 nempe in. quas cadunt quatrorfaltus 1,2, 3, 4. G
Nam ( per 7. huws partis) inquavis ferie periodica, periodis e
riei notaram in quas faltus 2quales inter fe cadunt, conftar €x 10t

in quas cadunt complendo pumenwsm periodorum cjus nﬁnimué:;
qudt
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quem faltus complere poffunt - Vel conftat ex notis,in quas cadunt fat-
tus minimo numero posfibili periodos quasdam ejus complentes.

§. 47. Ergo cisdem pofitis, periodus feriel in quas faltus z-
quales cadunt in columna fericinumerorum naturalium conftabit no-

: . 2
ds numero xqualt P

§ 48. lisdem pofitis, 4 quodeftdivifor communis maximus
numeri notarum faltus s, & notarum periodi p, erit numerus periodi

- .. . . ?
cujusdam columnz feriei numerorum namralium, & etiam -~
nifi fuerit unitas, _

Hoc liquet ex 1t & 13. /itri 9 Enclidsis. Nam per 35 prime par-
#{5, numerus notarum periodi cujuslibet columnz in ferie numero-
rum nawralium et numerus aliquis progresfionis Geometricz du-
plz a binario: )

S. 49. Hinc fi colummz ommes feriel numerorum naturalg-
um dyadice expreflorum, diftribuantur in duas daffes quarum pri-
ma contieat omnes columrias in quibus numerus netarum perio-
di p metitur numerum notarum faltuss, & fecunda columnas cate.
§as , nempe emnes ultimam columnam prime clasfis fequen-

: . . . . V4
tes, inferetur, quod primd , in quavis colamna prima clasfis ot
fuerit zquale unitati,& fecundd,quod in 1%, 2% 3% 4* &c. eolumna fe-

eundz clasfis -5— fuerit refpc&ive zquale numero notarum periodi
1%, 2%,.3% 4" &c. columne ferici numerorum naturalium dyadice ex-
preflorum in genere,

. Ex.gr. Si numerus notarum faltus 5 fitpar 24, prima clasfis con-
tncbit tres columnas priores feriei numerorum naturalinm, quia u-
Musquisque numervs periodi harum trium priorum columnarum

nermpe 2, 4, 8. metitar 24, & fecunda clasfis continebit czteras colu-
mnas teriam fequentes, >

Dico primbin primaclafe 2 effc unicatemn. Nam quia (e Ay
Pothefi) numerus 2 notarun periodi metitur s numerum notarum
Aaas falrus
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faltus ; @ maximus divifor communis numerorum p & s erit ex 36 /-

?

bri 7. Euclidis zqualis numero p, unde %

erit—= =~ =1I.

Dico 27, in 1% 27 3° &c, columna fecundz clasﬁs,j} effe nume-
rum periodi 1,27, 3°&c columnz numerorum naturalium in genere.

2

Hoc liquet (ex preced. ) quia.—-;, intali cafu noneft unitas,

§ s5o. Hinc numerus-f. periodi ferici notarum in quas

faltus cadunt in quavis columna feriei numerorum naturalium pri-
mz clasfis erit, uoitas, & in 1%, 2% 3* &c. columna feccundz clasfis
eric numerus periodi 1=, 2%, 3¢, &c. columnz numerorum natu-

.ralium' v, .
§ 51. Unde exfurgit, quia / per 8 busus

. § parris) feties notarum in quas cadunt fultus
& & zqualcs inter fe in columna feriei numero-
2 & rum naturalinm eft columna ejusdem: ordi-
2 nis in feric quadam progresfionis Arithme-
~AAT N ticz cujus differentia communis eit numerus
0000000 [ O faltus; quod quando ipfe numerus faitus vel
,.0001000 | 8 . gig renriz communis ¢lt par, columnz fe-
0010000 |16 rie) numeroram progresfionis Arithmetice
0011000 24 diftribuantar in duas claflts, in quarum pri-
0100000 |32 ma,periodus cujusvis columna ex ana nota
010 ©00 140 confiet, & in fecunda, numerus periodi 1,
0110000 148 2%, 3° &c. columnz fitzqualis numero pe-
0111000 |56 riodi columnz ejusdem ordinis in ferie nu-

1000000 (64 - meromm nawralium,
1001000 |72 Ex. gr. In tabula feriei numerorum pro-
1010000 |80 gresfionis Arithmeticz hic adjeca, cujusd-
'1011000 |88 ferentia communis 8 eft divifibilis fine reli-
1100000 |96 dug per numerum notarum period: unius-
1101000 17104 cyjusque trium primarum columnarum i
ITI0000 (112 ferje numerornm naturalinm nempe Per?
as clafles,

1111000 1120 . o Columnz diftribuuntur in di.
. quarum
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quarum prima continet tres columnas priores, in quibus periodus
conftat ex una nota (0 ), & fecunda continet czteras columnas,ter-
tlam nempe {equentes, ubi numeras periodi eft zqualis numcro pe-
dodi columne ejusdem ordinis in {erie numerorum naturalium,

§. 52 Eisdem pofitis, dico, in quavis columna feriei numero-~
rum nataralium fecundz clasfis, & effe numerum pariter parem ma-
ximum, metientem numerum notarum faltus s.

Dico primo, 4 efle numerum pariter parem tantim, Nam
(Per 48 hagus partis ) eft numerus periodi columna feriei nur.: -
rorum naturalium dyadice exprefforum, atqui (per 35. prime par-
#i5) numerus periodi columnz feriei numerorum naturalwm eft a-
liquis numerus progresfionis Geometricz duplx a binario, ergo eft
pariter par tantum (per 32 /b, 9. Enclrdis.)

Dico fecundd, numerum # effe numerum pariter parem tantum
maximum metientemn numerum notarum fakus 5. Si negas, fit &
major quam &, & 4 metiatur 5. Cum numerus ¢ (ex hypathefi) &
7 ut jam diGum fint itidem pariter pares tantiim, ¢ metietur p nifi.
fuerit major illo, Atqui 2 non metitur p, quia & minor quam 4
et ( ex Iyporheff) maximus divifor communis numerorum s & p.
Ergo 4 eft major quam p» arqui cum (ut jam diGum) < & p fine
itidem pariter pares parcs tantum , fi ¢ major quam 2 metiatur s,
ctam p minor quam 4 mctictur 5. Columna vero in qua nume-
Ius p notaram periodi meticur numerum s notarum faltus, non eft
ex {eeunda claffe fed prima, contra hypothefin.

§ 53. Hinc fequitur,iuquaxis columna numerorum natura-

. 5
lium fecunde clasfis numerum - ¢fle imparem.
$- 54. lisdem fuvpofitis, {;- erit in fecunda claffe numerus par.

Nam (per 49 huyus partis) "5' eft zqualis numero notarum

PTT(*{}dl alicujus columna inferie numerorum naturalium dyadice ex-
pre orum , QUi (per3s prira partis) cft aliquis numerus pro-
Crestionis Geomerrice duple a binario.

S 55, Eisdem pofitis, periodus feriei notarum, in quas falms
zqua-
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zanales inter fe cadunt in quavis celumna feriei numerorum naru-
ralium fecundz clasfis, babet femiperiodos fuas ad invicem oppofitas.
Nam ( per 46 hujus partis ) conftat ex nodis in quas tot falus

quot indicat ‘ﬁr( quod per pmcct_z’mteml\cﬁ numerus par ) ca-
dunt in columna complendo numerum gjus periodorum zqualem

§ .
pumero. = qui(per 53 bajus partis) eftimpar,

A:qui ( per 42 bwpus partis) in.quavis columna numerornm na-
airalium, i periodus feriei netarum, in quas faltus zquales inter
cadunt, conflat ex netis, in quas :cadunt numero pari. - Comp.a-
donumerum imparem periodorum ejusdem columna,habebit ipfa
periodus fuas femiperiodos ad invicem eppofitas. Ergo &c.

§. 56. ‘Ergo Periodus cujusvis columnz fecundz clasfis in fe-
rie numerorwin progresfionis Arithmeticx cujus differentia com-
munis eft numerus par s, habebit femiperiodos fias ad invicemop-

fitas. . L : -

- Nam (per'8 hugas partis) feries notarum in quas {alus zquales
inter fe cadunt incolumna numerorum naturalium eft columna ejus-
dem ordinis in feriec numerorum progresfionis Arithmeticz cujus

' differentia communis cft numerus {alts .

VERI



